8. Szamelmélet gyakorlat (2009/2010)

1. Bizonyitsd be, hogy
(a) két mod p kvadratikus maradék szorzata mod p kavadratikus maradék;

(b) egy mod p kvadratikus maradék és egy mod p kvadratikus nemmaradék
szorzata mod p kvadratikus nemmaradék.

2. Bizonyitsd be, hogy ha p = 4k £ 1 prim, akkor k kvadratikus maradék
mod p.

3. Legyen p > 2 prim. Hatarozd meg a Zi: (%) Osszeget illetve a HZ; (%)
szorzatot.

4. Bizonyitsd be, hogy egy 8n? — 1 alakl szamnak minden primosztoja 8k +1
alakt és hogy biztosan van 8k — 1 alakt primosztoja.

5. Megoldhatok-e a kovetkezs kongruenciak?
(a) 2% =31 (95)
(b) x? =589 (1999)

6. Legyen p > 2 prim, ay, ..., a,-1 és by, ..., b, redukalt maradékrendszerek
mod p. Lehet-e mod p redukalt maradékrendszer a by, ..., ap—1byp—1?

1. HF. Legyen (9—'“7) = —1, ahol k£ nem primitiv gyok mod 97. Ekkor mennyi
097(]{3)?

2. HF. Bizonyitsd be, hogy egy 12n? — 1 alaki szamnak minden primosztéja
12k £ 1 alakt és hogy biztosan van 12k — 1 alakt primosztoja.



