Matematika A1l
7. feladatsor

Megoldasok

1.

a,5 b.,0 ¢,57 d, V2 e,l1/6 £,0 g,1 h, © i,0 j,0 k., 1

2.

a, 1

b., 4

3.

Megsziintethetd szakadas x = 0 -ban.
c=lim f (x):%

4.

a., maximum [3 ; -3] ; minimum [-2 ; -19/3]
b., [0;4];[-3;-5]

¢, [-151];[-2;1/72]

N

5.
2
r— 2 X
a, y'=Vv4—-x"—
Va—x
zérushelyek: x=-2;x=0;x=2
abszolat maximum és minimum: [v2 ; 2] ; [-V2 ; —2]
az értelmezési tartomany szélein (-2 -ben és 2-ben) lokalis szélséértékek
inflexi6s pont az origdban
=1, x<0
b, [2—2X, xZO}

zérushely: x =3



lokalis maximum és minimum: [1 ; 4] ; [0 ; 3]
inflexids pont nincs (zérus gorbiiletii és konkav)

Abszolit szélséérték nincs, mert 1M =—© & lim =oo .

X— 00 X ——00

c, yv'=

—2x—-2, x<1
—2x+6, x>1

zérushelyek: x=—v5-1 ; x=3+5
lokalis maximum: [-1; 5] ;[3; 5]
lokalis minimum: [1 ; 1]

inflexids pont nincs (mindenhol konkav)

X X

d. y'=%(—M+L)

zérushely nincs

maximum: [e ; {e] A maximum abszolit, mert }gl}o =1 ,és lim =0

inflexids pont: [0.582 ; 0.394] ; [4.368 ; 1.401]

; Minimum nincs.

.
x—0

0.84

0.64

0.4

0.29

6.

a., abszolit maximum: [1 ; 1/¢]
monoton novo ha x <1 ; monoton csokkeno ha x > 1
o 2
inflexios pont: |2 =
e

konkav ha x <2 ; konvex ha x > 2



b., lokalis maximum: [-1 ; 12]
lokalis minimum: [3 ; -20]

monoton novo ha x < -1 és ha x > 3 ; monoton csokkend ha -1 <x <3
inflexids pont: [1 ; - 4]

konkav ha x <1 ; konvex ha x > 1

¢., Maximumhelyek: x= ok , k€EZ ezekhez a fiiggvényérték: y= V2

Minimumhelyek: x= 2ok, keZ ,ezekhez a fiiggvényérték: y=—1/2

. o ., T, 9T ) .
21 szerint periodikus fliggvény. 251 k6zott monoton csokkend,
monoton ndvo; ez kiterjeszthetd a periodicitds miatt.

T, T

4 _+ 2 .. .
7 s rim kozott
ezeken a helyeken nulla.

Inflexios pontok az x=""tkm , keZ helyeken, a fiiggvény helyettesitési értéke

A fiiggvény masodik derivaltja éppen a fiiggvény x tengelyre vett tiikkdrképe (minusz
egyszerese). Ezért ahol y pozitiv, ott konkéav (y" < 0); ahol pedig negativ, ott konvex (y" > 0).

y (piros) és y" (zdld)
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