Matematika Al

3. és 4. gyakorlat

Szamsorozatok
1. Hataroza meg az alabbi sorozatok hatarértékét és hatarozzon meg egy N kiiszobindexet az adott e

hibakorlathoz!

(a) nh—{go 2’21133, e=0,01 megoldas: N = 74

(b) lim nen £=0,001 megoldas: N = 2000

(¢) lim 200 - —0,01 megoldas: N = 1223

n—oo
(d) lim ”;1;,5, e=10"° megoldas: N = 64
(e) nl;ngo %, e=10"% megoldas: N =8

2. Az alabb megadott sorozatok koziil allapitsuk meg, hogy melyek konvergensek, és melyek divergensek.
A konvergens sorozatok esetében hatarozzuk meg a sorozat hatéarértékét is!

(a) an = ﬁgz megoldas: —1
(b) a, = n;igj’jS megoldas: 1
(c) ap = 1H2t3ptn megoldas: 1
(d) an, = 7341553 megoldas: —5
(e) ap, = % megoldas: divergens
f) an =14+ (=)™ megoldas: divergens
(8) an = (=) megoldas: 0

n = on2_1 g :
(h) a, = E%g megoldas: 0
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(i) an = N/% megoldas: %

)
) a, =sin (% + 1) megoldas: 1
) @ = 8™ megoldas: 1
) an = ¥10n megoldas: 1

(m) a, = ¥V4™n megoldas: 4
)
)
)
)

n!

Fn.gw megoldas: divergens

an =
an, =1n (1 + %)n megoldas: 1
ap = ( L ) megoldas: e~ !

G = ( — L)n megoldas: 1



megoldas: e!/?

6n
s) a, = (14 2= megoldas: el©
3nt7 &)
5vn
(t) an = (1 + %) megoldas: %’
24
(u) a, = (1 + ﬁ) megoldas: e
(V) an = Vn?2+n megoldas: 1
(W) an=n—+vn?>—n megoldas: 1
(x) an =Vn2+n—+vnZ-—n megoldas: 1
y) an = 2 megoldas: 0
n+4
(z) an = 421% megoldas: %

3. Allapitsuk meg, hogy az alabbi sorozatok monotonak-e, illetve korlatosak-e.

(a) an = 37:L++11, megoldas: monoton nd, korlatos

(b) an ”:;ff, megoldas: monoton csokken, korlatos

(¢) an =nt(=1)"n?, megoldas: nem monoton, nem korlatos
(d) a, = 22?”’ megoldas: monoton cstkken n > 5, korlatos
(e) ap, = 27;T1, megoldas: monoton csokken, korlatos

() ap=2-2 -5 megoldas: monoto ng, korlatos

4. Hatarozzuk meg a megadott sorozatok torlodasi pontjainak halmazat.

a) an = (cos (n% 22”2’3 , megoldas: —2,0, 2
2 n?+n+8

() an = (-1)" (1+1) megoldas: —1,1

(¢) an, = % megoldas: 0, \/g



