Algebra 1., gyaklV

2005 majus 23.

1. Tegyiik fel, hogy p és n relacidkra pon = p és no p = n. Léassuk be,
hogy p tranzitiv.

2. Legyen G véges csoport és H < K < (G részcsoportok. Bizonyitsuk be,
hogy [G : K] osztéja [G : H]-nak.

3. Normaloszté-e a 16 elemi Dy diédercsoportban a t és tf° elemek altal
generélt részcsoport?

4. Adjuk meg, hogy Ss-ben milyen rendd elembdl hany van.
5. Hany 15-6drendd eleme lehet egy 30 elemi kommutativ csoportnak?

6. Legyen G 100 elemii csoport és P < G 4 elemii normélosztoja. Bizo-
nyitsuk be, hogy G Abel-csoport.

7. Igazoljuk, hogy egy egységelemes R gyiiri [ idedljara az alabbi allitasok
ekvivalensek.

a) I-ben van invertalhat6 elem.

(a)
(b) R
(©)

)

(d) 1€ (1agyird egységeleme).

R minden invertalhatd eleme /-ben van.

8. Bizonyitsuk be, hogy a Zorn-lemma ekvivalens a kovetkezs allitassal.
Ha (A, <) nemiires részbenrendezett halmazban minden a; > ay > ...
csokkend lancnak van also korlatja, akkor 9a € A minimalis elem.

Munkaidé 100 perc. A feladatok nem feltétleniil nehézségi sorrendben vannak.
Minden feladat hibitlan megoldasa 10 pontot ér.

Figyeljetek a vélaszok preciz indoklaséral

Osztalyozas: 0-31: 1, 32-43: 2, 44-55: 3, 56-67: 4, 68-80: 5.



