Algebra 1., masodik ZH

2005 majus 19.

. Bizonyitsuk be, hogy a G x G direkt szorzat D = {(g,9)| g € G} dia-
gonalis részcsoportja pontosan akkor normélosztd, ha G Abel-csoport.

. Hany olyan 300 elemii Abel-csoport van, amiben van olyan elem, ami-
nek a rendje 507

. Mutassunk olyan 8 elemi G' Abel-csoportot és H; < G, Hy < G rész-
csoportokat, amelyekre H; = Hy, de G/H; 2 G/ H,.

. Hatarozzuk meg n > 1-re A,, csoport centrumét!
. Hany nem izomorf 153 elemt csoport van?

(a) Mutassuk meg, hogy R gytir( pontosan akkor egyszeriisitéses, ha
R\ {0} halmaz a gytiriibeli szorzéssal félcsoport.

(b) Igazoljuk, hogy egy kommutativ egységelemes gytirtiben r ponto-
san akkor invertalhato, ha rR = R.

. A kivalasztasi axioma feltevése mellett igazoljuk, hogy tetszGleges G
csoportnak van maximalis H kommutativ részcsoportja (tehat H Abel-
csoport, de barmilyen 1j elemet hozzédvéve mar nem marad az).

Munkaidé 100 perc. A feladatok nem feltétleniil nehézségi sorrendben vannak.

Minden feladat hibatlan megoldasa 10 pontot ér, 60 pont szamit 100%-nak.

Figyeljetek a valaszok preciz indoklasaral



