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2. gyakorlat: Oszthatésag, primek

. Mely pozitiv egész n szdmokra primszam
(a) n® —n+3,
(b) n3 — 27,
() n¥4+n"+n8+n+n*+n3+n>+n+17
. Legyenek a és k egynél nagyobb egészek. Igazoljuk, hogy
(a) ha a* — 1 prim, akkor a = 2 és k prim;
(b) ha a* + 1 prim, akkor k kettGhatvéany.
A 27 — 1 alakua primek a Mersenne-primek, a 22" + 1 alaktak pedig a Fermat-primek.

. Tekintsiik a paros szidmok korét! Mik a felbonthatatlanok és mik a primek ebben a szamkoérben? Mely
elemek irhatéak fel 1ényegében egyértelmiien felbonthatatlan szamok szorzataként?

. Milyen n-ekre paratlan n osztéinak szama (azaz d(n))?

. Igazoljuk, hogy minden szam egyértelmten felirhatd egy négyzetszam és egy négyzetmentes szidm
szorzataként, azaz minden n-hez létezik egyetlen m és k egész, amelyekre n = m2k és k semmilyen
1-nél nagyobb négyzetszammal nem oszthato.

. Legyen (a,b) = 5. Milyen értékeket vehet fel (a + b,a — b) és milyeneket (a + 2b,4a — b)?
. Melyek igazak az alabbi &llitasok koziil?

(a) (a,b) = (a+b,ad)

(b) (a,b) =1 <= (a+b,ab)=1

(¢) (a,bc) = (a,b)(a,c)

(d) (a®,b%) = (a,b)’

. Bizonyitsuk be, hogy ha vesziink 501 darab 1 és 1000 kozotti egész szamot, akkor van kozottiik olyan
szam, ami oszthaté a valasztottak koziil egy masikkal. Igaz-e ugyanez 500-ra is?



