Szamelmélet 2004 /2005
Boénusz hazi feladatok (csak javitasra)

1. Tegyiik fel, hogy ¢(m) = 2" valamely n pozitiv egészre és az alabbi felté-
telek koziil legalabb az egyik teljesiil m-re:

(i) 8 | m;
(if) van két kiilonb6zs paratlan prim m osztoi kozott;
(iii) 4 | m és van m-nek paratlan primosztoja.
Bizonyitsuk be, hogy ekkor az

n—1
x> -1

polinomnak 2" gytke van modulo m.

2. Bizonyitsuk be, hogy ha p,q > 3 kiilonboz6 primek, {ai,az,...,a,(pq)}
redukalt maradékrendszer modulo pg, akkor

e(pq)

H ai=1 (pg).

(Erre két lényegesen kiilonb6z8 megoldést is tudok, aki mindkett6t beadja
dupla pontot kap.)

3. Legyen p > 3 prim, a, b, ¢ egész szamok, (a,p) = 1. Adjunk sziikséges és
elégséges feltételt az
ar’ +br+c=0 (p)

maésodfoki kongruencia megoldhatdsigara.

4. Hatarozzuk meg (a paraméter fliggvényében), hogy modulo m hany meg-
oldasa van az z2 = a (m) kongruencidnak, ha (a,m) = 1.

Minden feladat helyes megoldésa 2 pontot ér.



