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2. gyakorlat: Oszthatésag, legnagyobb kozos
oszt6 tulajdonsagai

. Mely porzitiv egész n szadmokra primszam
(a) n® —n+3,
(b) n® — 27,
() n¥+n"+nS4+n+nt +nd+n24+n+1?
. Legyenek a és k egynél nagyobb egészek. Igazoljuk, hogy
(a) ha a® — 1 prim, akkor a = 2 és k prim;
(b) ha a* + 1 prim, akkor k kettShatvany.

A 27 — 1 alaka primek a Mersenne-primek, a 22" + 1 alakuak pedig a
Fermat-primek.

. Legyen (a,b) = 5. Milyen értékeket vehet fel (a + b,a — b) és milyeneket
(a + 2b,4a — b)?

. Melyek igazak az alabbi allitasok koziil?

(a) (a,b) = (a+b,ab)

(b) (a,b) =1 <= (a+b,ab) =1
(c) (a> bc) = (av b)(a7 C)

(d) (a®b%) = (a,b)?

. Bizonyitsuk, hogy az alabbi tortek semmilyen pozitiv n egész esetén sem
egyszeriisithetSek:
3n?+1 nl—1
4n2+3" (n+1)! -1

. Mutassuk meg, hogy minden k > 1 esetén 6k + 5 és 7Tk + 6 relativ primek!

. Igazoljuk, hogy ha s és t kiilénb6z6 természetes szamok, a paros, akkor
s t
(a* +1,a*> +1)=1.

. (*) Mutassuk meg, hogy a > 1, n > 0 és k > 0 egészekre

(a" —1,aF —1) = a™® — 1.

. (*) Tekintsiink 5000 kiilonb6zd pozitiv egész szamot, amelyek koziil bar-
mely tiznek ugyanaz a legkisebb kozos t6bbszorose. Maximaélisan hany
szam lehet kozottiik, amelyek paronként relativ primek?



