Szamelmélet 2005 /2006 Gsz
11. gyakorlat: Kvadratikus maradékok

A feladatokban p paratlan prim.

1. Szamitsuk ki az aldbbi Legendre-szimboélumok értékét.
37 —100 . 26123
19)° 19 )’ 65537

2. Legyen g primitiv gyok modulo p. Szamoljuk ki minden k-ra a (%)
Legendre-jelet.

3. Bizonyitsuk be, hogy ha o,(a) péaratlan, akkor a kvadratikus maradék
modulo p. Mely primekre igaz az allitas megforditasa?

4. Tegyiik fel, hogy (&) = —1 és a nem primitiv gyok modulo 97. Szamitsuk
ki 097((1) értékét.

o 5. Igazoljuk, hogy az alabbi allitasok ekvivalensek.

(7) ab, ac és be is kvadratikus maradék.

(it) Vagy a, b és c is kvadratikus maradék, vagy mindharom kvadratikus
nem-maradék.

6. Mutassuk meg, hogy egy 8c? — 1 alaki szdmnak minden primoszt6ja 8k+1
alaku és ¢ # 0 esetén van 8k — 1 alakd primosztdja.

e 7. Mely p primekre van az 2% + y?> = 0 (p) kongruencidnak nemtrivialis
megoldésa. (Trivialis megoldas az « = 0 (p), y = 0 (p); minden egyéb
megoldés nemtrivialis.)
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8. Mennyi az (5), (%), . (”le) Legendre-jelek 8sszege és szorzata?



