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1. gyakorlat: Fibonacci-szamok, teljes indukci6

1. Jeldlje az n-edik Fibonacci-szamot F),, tehat Fy = 0, F} = 1 és n > 2-re
F, = F,_1 + F,,_o. Igazoljuk az alabbi Osszefliggéseket:

(a) Y Fi=Fpia—1
(b Zz 1F12 FnFn+1

(c (1+2\/3)n_2 <F, < <1+2‘/g)n_1 (ha n > 2)

)
)
(d) Fogr = FpFri1 + Fe F
(e) Fn | Fkn

2. Bizonyitsuk be, hogy minden n természetes szamra (1++/2)2" +(1—+/2)%"
paros szam, mig (141/2)2" — (1 —+/2)?" egy természetes szam /2-szerese.

3. Bizonyitsuk be teljes indukcioval, hogy

Fam o ((1 +2\@>"_ (1_2ﬁ>n>

e 4. Bizonyitsuk be, hogy minden pozitiv természetes szam el6éll kiilonb6z6
Fibonacci-szamok 6sszegeként. Plusz pontért: legrosszabb esetben n hany
Fibonacci-szam Gsszegeként all elg?

5. Mutassuk meg, hogy az 1, 2, 2, 3, 3, 3, 4, 4, 4, 4,...sorozat n-edik eleme
[V2n+1].

6. Igazoljuk, hogy minden n pozitiv egészre

(a) 7|27+ 4+ 5
(b) 196 | 147" 4 7371
° (C) 11 | 5n+3 + 72n+1

7. Hatarozzuk meg mindazokat az n természetes szamokat, amelyekre 2" 41
oszthaté 3-mal.

(x) 8. Bizonyitsuk be, hogy

4
Fn—Z{(k>|0§k§€éS€+k—n}.



