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3. gyakorlat: Egészek kanonikus alakja

. Bizonyitsuk be, hogy a, b és ¢ egészekre pontosan akkor teljesiil, hogy ¢ | ab, ha léteznek ay és by

egészek, amelyekre aq | a, by | b és ¢ = a;b;. Mutassuk meg, hogy ha (a,b) = 1 és ¢ | ab, akkor
egyértelmi a; és by.

Milyen n-ekre paratlan n osztéinak szama (azaz d(n))?

Egy természetes szam négyzetmentes, ha nincs 1-t6l kiilonbo6z6 négyzetszam az osztoi kozott. Le-
gyen n négyzetmentes osztoinak szama A(n), a négyzetszam osztok szama B(n), az Osszes osztok
szdma pedig d(n). Igazoljuk, hogy A(n)B(n) > d(n). Mikor all fenn egyenlGség?

. Mely pozitiv egész n szamok rendelkeznek a

VEeNt:n|k=>n|k
tulajdonsaggal?

Igazoljuk, hogy minden szam egyértelmten felirhat6 egy négyzetszam és egy négyzetmentes szam
szorzataként, azaz minden n-hez létezik egyetlen m és k egész, amelyekre n = m2k és k semmilyen
1-nél nagyobb négyzetszammal nem oszthato.

Egy kegyetlen varar boértonének 400 sziik cellajaban egy-egy rab sinylédik. A cellék ajtajan levg
zar gy miikodik, hogy egy elforditas esetén nyilik, még egy elforditas esetén ismét bezarul, stb.
Jelenleg minden ajté zarva van. A varar a sziiletésnapjan elhatarozza, hogy nagylelki lesz, és
megparancsolja az egyik &rnek, hogy forditson egyet valamennyi zédron. Koézben azonban meggon-
dolja magat és utédnakiild egy mésik &rt, akit azzal biz meg, hogy minden méasodik zéron forditson
egyet. Ezt koveti a harmadik &r, aki minden harmadik zaron valtoztat stb. Végiil a négyszazadik
Or a négyszazadik cella zarjanak az allasat modositja. Azok a rabok szabadulnak ki, akiknek most
nyitva all az ajtaja. Hany rabot bocsatott szabadon a varar?

Tekintsiik a paros szamok korét! Mik a felbonthatatlanok és mik a primek ebben a szamkdrben?
Mely elemek irhatoak fel lényegében egyértelmien felbonthatatlan szamok szorzataként?

Hény 0-ra végzédik 1516! a tizes szamrendszerben?

. Oszthato-e 98-cal (ZS)?

Igazoljuk, hogy v/100 és logs(18) irracionalis.

A 10™ osztéi koziil maximum hényat lehet kivalasztani tgy, hogy ezek koziil semelyik se legyen
osztoja semelyik méasik kivalasztottnak?



