Szamelmélet 2009/2010 8sz
7. gyakorlat: Primitiv gyok, index
. Oldjuk meg a 32° = 2 (13) és a 3z'Y = 4 (13) kongruenciakat!
. Adjuk meg az 52?2 = 6 (17) sszes megoldasat.

. Tegyiik fel, hogy az z* =1 (p) 6sszes megoldasa a by, bs, ..., b, (modulo

p kiilonbozs) szamok. Legyen (a,p) = 1 és ¥ = a (p) egy megoldasa

c. Bizonyitsuk be, hogy ekkor z* = a (p) dsszes (modulo p kiilénbdzs)
megoldasa éppen cby, cbs, ..., cb,.

. Igazoljuk, hogy amennyiben g primitiv gyok modulo m, akkor

(a) ¢* primitiv gyok <= (k,p(m)) =1 és

(b) modulo m pontosan ¢(p(m)) (paronként inkongruens) primitiv gyok
van.

. Legyen p prim, k egész. Mivel kongruens

p—1

> dt

a=1
modulo p?

. Legyen p > 2 prim. Milyen maradékot ad p-vel osztva az dsszes (paronként
inkongruens) primitiv gyok szorzata?

(a) Mutassunk példat olyan 1 fGegylitthatos, egész egylitthatos f poli-
nomra, aminek f fokszamanal tobb gyoke van modulo 15.

(b) Lassuk be (az el6bbi f segitségével), hogy Z;5[x] polinomgytiriiben
nem egyértelm minden polinom irreducibilis polinomokra bontéasa.



