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10. gyakorlat: Diofantikus egyenletek, Gauss-egészek

. Oldjuk meg az egész szamok korében az alabbi egyenleteket!

(a) 3x +4y+5z=1
(b) 62+ 20y + 9z =2

. Melyek azok a Gauss-egészek amelyek oszthatok 1+ i-vel?

Szamoljuk ki a (13,5 + i) legnagyobb kozos osztot!

Soroljuk fel az ,els6 néhany” Gauss-primet! Kicsit pontosabban: az elsé néhany egész-prim felbon-
tasaban szereplé Gauss-primek listajat kell megadnunk.

Hatarozzuk meg 13 + 7 kanonikus alakjat!
Adjuk meg 136 — 17¢ felbontasat Gauss-primek szorzatara!
Hanyféleképpen irhato fel két négyzetszam Osszegeként a 65? Es két négyzetszam kiilonbségeként?

Keressiik meg az 22 + y? = 1773593 diofantikus egyenlet &sszes megoldasat! (segitség: 1773593 =
173 -19?%)

Bizonyitsuk be, hogy a egész szam pontosan akkor osztdja b egésznek, ha a Gauss-egészek korében
osztja a b-t. Igazoljuk, hogy a és b legnagyobb kozos osztoja az egészek korében egyben (egyik)
legnagyobb ko6z0s osztdja a Gauss-egészek korében is.

Azt mondjuk, hogy « és 8 Gauss-egészek bardtok, ha relativ primek, és egy (kozonséges) egész szam
pontosan akkor tObbszorose a-nak, amikor B-nak. Bizonyitsuk be, hogy a + bi-nek akkor és csak
akkor van barétja, ha (a,b) =1 ésa Z£b (2).



