Matematikai logika

1. (5 pont) Fogalmazza meg, majd formalizdlja els6rend{i formuldval, az
adott nyelven a kovetkezd tulajdonsdgokat:

a) Az f(x) valds fiiggvény minden értéket felvesz a ¢ és d szdmok kozott

b) Az f(z) valds fiiggvény értékkészlete a [c, d] intervallum.

(L: fre.d, <)

M. a) Vy(c <y Ay < d— Ja(y = fz))
b) V(e < fo A fx < d) A« ahol « az a)-beli formula.

2. (5 pont) Alkalmazhaté-e SLD rezolicié az aldbbi kovetkezmény vizs-
galatdra? Ha igen, akkor alkalmazza, ha nem, akkor hasznéljon altaldnos re-
zolliciét a vizsgédlathoz:

VaVy((Rzy — —Pyx) A JzPzx) |= JzIy—Ray

ahol R és P kétvaltozos relaciok.

M. Kozvetleniil nem alkalmazhaté az SLD rezolicié a bal oldali formula
szerkezete miatt. Hasznéljunk &dltaldnos rezoliciét. Elészor megkeressiik a bal
oldali formula kl6z alakjdt. Kikiiszoboljiikk az implikdciét és prenex formaéra
hozunk:

VaVy3z((—Rzy V ~Pyz) A Pzx)

A Skolem forma: VaVy((—Rzy V ~Pyx) A PZ(x,y)x).

A jobb oldal tagaddsdbdl kapjuk: Rzy. Szeparédljuk a kapott kl6zokban a
valtozodkat:

Ruv | —Pyz ] O
“RayV -Pyz | weuy |
PZ(s,t)s I wzen.as
3. (5 pont)

Alkalmazza a Robinson algoritmust annak megallapitdsara, hogy illeszthett-e
a kovetkezd két formula: P(z, f(a), f(z)) és P(f(a),y,y)

ahol a egy konstans.

M. Az algoritmus lépései:

z/fa P(f(a), f(a), f(f(a)) és P(f(a),y,y)

y/fa) P(f(a), f(a), f(f(a)) é&s P(f(a), f(a), f(a))

Itt a harmadik argumentum nem illesztehetd, itt ér véget az algoritmus.

4. (5) Ekvivalensek-e logikailag: (AAB)V C és AN (BV C)?

Allitasst igazoljal

M. Nem ekvivalensek, Példa A =|, C' =7 esetén a két formula més igazsagértékeket
vesz fel.



