1.

1)

Figgvények
Adja meg a kdvetkezé fliggvények legbdvebb értelmezési tartomanyat!

a) /5 — 10z

) T
b) Va2+az+4+1

1
K

d) lgtgx
e) Inz +In(—x)

Megoldas:

a) 5—10z >0
1
277
b) 22 +r+1#0=2€R
c) vx—|z| #0és z— || > 0 sosem teljesiil.

d) tgz: = # g + km esetén van értelmezve.

lgtgx: tgx > 0, azaz g—l— kr > x > kr (k € Z), tehat ez utébbi az
értelmezési tartomany.

e) x > 0és —x > 0 egyszerre kellene, hogy teljesiiljon. Vagyis az értelmezési

tartomany 0.

1
Hatéarozza meg az ? fliggvény értelmezési tartomanyat és értékkészletét, ha

a) f(x)=2—cos3zx
b) f(x)=vV2+x—2?
Megoldas:

a) 2 —cos3x # 0 minden = € R-re teljesiil, vagyis az értelmezési tartomany
R.
1<2—cos3x <3

1 1
Innen az értékkészlet:

I G
37 2—cosdr
b) 2+x—22>0
—1++1+8
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Az értelmezési tartomany tehat: —1 <z < 2.

T1,2 = 1‘1:—1;1}2:2



Teljes négyzetté alakitassal:
2
1 9
24+z—2?=—(22-2z-2)=—(2—-= -
+ ( ) 5) *1
Ennek a teljes négyzetnek az értelmezési tartomanyon beliil szélsGér-

téke van %—nél és 2-nél. Elsbbinél maximum van, értéke f (Zmax) =

2 . ., -
— (% — %) +% = %, a minimumhelye Zn;;, = 2-nél van, értéke
f(xmin) = 0. Az % fiiggvénynek tehat minimuma van %—nél, maximuma

nincs (hiszen az f tetsz6legesen kicsi pozitiv értéket felvehet), vagyis az
értékkeészlet: % <.

3) Hogyan valtozik az f fiiggvény transzfolmaltjainak értelmezési tartomanya
és értékkészlete, ha Dy = [—1,2] \ {0}, és Ry = [3, 00]

a) f(z+38)

b) f(—2x)

c) f(z%)

d) 2f (z)

e) 5f(x) -6

f) £%(x)

g) —f(-z)—1

h) %f(3x—1)+5
Megoldas:

Az els6 harom fiiggvény csak belsS transzforméciot tartalmaz, ezért Ry vél-

tozatlan.
a) r48€ 1,2\ {0} = € [-9,—6]\ {8}
b) —20 € [~1,2]\ {0} —> z € [—1, ;] \ {0}
c) 2 € [-1,2]\ {0} = = € [-1, V2] \ {0}

A masodik harom fiiggvény csak kiils§ transzformaciot tartalmaz, ezért Dy

véltozatlan.
4) f(z) € [3,00[ = 2/ (x) € [6, ]
e) f(z) €[3,00]=5f(x) —6 €]9,00]
f) f(z) € [3,00[ = f?(x) € [9,00]



Az utolso két esetben mindkét tartomény modosul:

g) Dy: —xe[-1,2]\ {0} = = € [-2,1] \ {0}
Rr: f(z)€[3,00[= —f(x) — 1€ ]—o00,—4]

h) Dy: 3z —1¢€[-1,2]\{0} =3z €[0,3]\ {1} =z € [0,1]\ {3}
Ry:f(z)€3,00[= 2f(x) € [2,00[=> 2f () +5 € [7,00]

Milyen geometriai transzforméacioval szarmazik az f (z) grafikonjabol az
|f (z)], illetve a f |z| figgvények grafikonja?

Megoldas:

|f (z)|-nél a fiiggvény z tengely alatti részét z-re tiikrozziik; f |z|-nél az y-tol

jobbra esé rész valtozatlan marad, és ezt y-ra tiikkrozziik.

Az alabbi, paraméteresen adott egyvaltozos fiiggvények egyenletrendszerébél

kiiszoboljiik ki a paramétert!

a
T=—
) x =sint b) x=t>+2t ) V1412
a c
y = cos 2t y=t>+2t+3 y = at
V1+1t2
=10t +107¢
d) T +
y = 10" —107¢
Megoldas:

a) y=cos2t =cos’t —sin’t =1 — 22 — 22 =1— 222

b)y=xz+3
2 242
9 o a”+a’tt
R A e

d) 22 —y2 =102 41072 — 102 +2-10"2 =4



