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1. Feladat Legyen d és d' két kitér6 egyenes a térben, A, B € d és A', B’ € d' tetszOleges
kiilonboz6 pontokbdl allé paros.

a) Minden valds t-re legyen P(t) (illetve P'(t)) az a pontja d-nek (ill. d'-nek), amelyre
—_— N
AP(t) =tAB (ill. A'P'(t) = tA’B’). Hatdrozzuk meg a P(t)P’(t) szakaszok kézéppontjdnak
mértani helyét, ha ¢t végigfut R-en! (10p)

b) Legyenek P és P’ tetszéleges pontjai d-nek illetve d’-nek. Hatérozzuk meg a PP’ szakaszok
kozéppontjanak mértani helyét, ha P végigfut d-n és P’ végigfut d’-n! (10p)

2. Feladat Legyen ABCD egy tetraéder a térben, I és J az AC és BD élek felez6pontjai,
0 <t <1 tetszbleges, és M (t), N(t), P(t),Q(t) azok a pontok, amelyekre

AM(t) = tAB, AN(t) = tAD, CP(t) = tCD,CQ(t) = tCB.

a) Mutassuk meg, hogy M (t)N(t)P(t)Q(t) e arallelogrammat alkot! (5
) g, hogy gy p g p
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b) Legyen O(t) az M (t)N (t)P(t)Q(t) parallelogramma kbzéppontja. Lassuk be, hogy 10(t) =
ﬂ
t1J! (10p)

¢) Bizonyitsuk be, hogy egy tetraéderben azon harom szakasz, amelyek végpontjai az egymassal
paronként szembendlld élek felezépontjai, egymast kozéppontjukban metszik! (10p)

d) Jeloljiik O-val az eléz6 pont kozos metszéspontjét. Lassuk be, hogy

— — — — —
OA+0OB+0C+0D=70! (10p)

—

e) Hatdrozzuk meg az O pont koordinatait az (A;A—B), C’,E) koordinatarendszerben!
(10p)

f) Lassuk be, hogy (O;O—i ,O—1>4,O—B>) egy koordindtarendszer, és hatdrozzuk meg ebben a
rendszerben a D pont koordinatdit! (10p)

3. Feladat Legyen d az az egyenes a térben, melynek Descartes-féle egyenlete

ar+ fy+vz+6=0
dr+pfy++'2+0 =0.

a) Mutassuk meg, hogy egy P sik akkor és csak akkor tartalmazza d-t, ha Descartes-féle
egyenlete

tlax+ By +vz+6) +s(dz+By++2+6)=0
alakban frhaté valamely (t,s) # (0,0) szampéarosra! (10p)



b) Legyen d Descartes-féle egyenlete

3xr+2y+524+6=0
r+4y+32+4=0.
Adjuk meg annak a P siknak az egyenletét, amely tartalmazza d-t és parhuzamos az

r—1 y+1 —2-3
3 2 3

egyenletli d’ egyenessel! (10p)

¢) Hatarozzuk meg d’ tévolsagat P-tél! (5p)



