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Hallgatd neve: Hallgaté Neptun kédja:

1.) (5 pont) Sorolja fel a szamtestek miiveleti azonossagait (azaz a szdmtestek kilenc
axiémajat)! Ezek alapjan ellendrizze, hogy a T := Q(v/2) := {r + sv/2 : 7,5 € Q} alaki
szamok halmaza is szamtestet alkot!

2.) (4 pont) Bizonyitsa be, hogy egy pdratian foki valés polinomnak van valés gyoke!

3.) (6 pont) Mit neveziink egy korlatos és zart I := [a,b] intervallumon értelmezett
korlatos f : I — R valds fiiggvény alsé- és fels6 integrdljanak? Igazolja, hogy ezek egyenloek,
ha a fliggvény az I-n monoton!

4.) (4 pont) Fogalmazza meg a formalis logika szerinti tagadasat a kovetkez6 allitasoknak,
igyelve arra, hogy a megfogalmazasban mar ne maradjon tagadas ("nem”)!

a) ” Anagnosztopoulosz még nem jart egyik gorog szigeten sem”.

b) "Minden athéninak van olyan ismerdse, aki még nem jart egyik gorog szigeten sem.”

5.) (5 pont) Szamitsa ki a li%lJr(l—i-th 7)*8® hatdrértéket, vagy igazolja, ha nem létezik!
z—
6.) (5 pont) Legyen f € C(I) folytonos fiiggvény az I = (0,1) nyilt intervallumon,
és tegyiik fel, hogy lim, , 1o f(x) = +oo. Hatdrozzuk meg a g(x) := sin f(x) kompozicié-
fliggvény torlodasi pontjainak halmazat x — +0-ral

7.) (6 pont) Igaz-e a kovetkez6 &llitds: "Ha egy g : R — R konvex fliggvénynek a
+oo-ben létezik (véges) hatarértéke, akkor monoton csokkend” ?

8.) (4 pont) Keressiik meg az &sszes olyan pontot a q(t) := (t2,e! — et) (t > 0) gorbén,
ahol a gorbe érintdje vizszintes!
dx

9.) (6 pont) Keresse meg a kovetkez6 hatdrozatlan integralt! / - =7
(sinx 4 2 cos x)?

10.) (4 pont) Az r sugari csavarvonal egyenlete a térben (rcost,rsint,at), ahol a a
menet-emelkedési paraméter. Szamitsuk ki egy csavarmenet (azaz a csavarvonal egy korbe-
fordulasat kitevé 0 < ¢t < 27 szakasz) ivhosszat az r és a paraméter-értékek fiiggvényében!

11.) (6 pont) Szamitsuk ki az origd kézéppontal megrajzolt R sugari korlapbdl a pozitiv
siknegyedbe esé negyed-korlap a) teriiletét b) sulypontjanak koordinatait!

1
12.) (5 pont) Milyen p € R esetén konvergens az / 2Pdzr improprius Riemann-integral?
0



