11. eléadas: Szakadasok fajtaja, aszimptotak,
teljes fuggvényvizsgdlat

Szabé Szilard



Szakadasok

Legyen f :]a, b[— R és xg €]a, b[. Azt mondjuk, hogy f-nek
szakaddsa van xp-ban (vagy xp szakadasi pontja f-nek), ha f nem
folytonos xg-ban.

Azt mondjuk, hogy f-nek xp megsziintetheté szakaddsi pontja, ha

lim f és lim f

x—)lxo—O (X) x—>lxo+0 (X)

|éteznek, és megegyeznek egymassal. Ekkor f értékét xp-ban
megvaltoztatva f-et folytonossa tehetjuk.

Azt mondjuk, hogy f-nek xq elséfaji szakadasi pontja, ha

lim f és lim f

x—)lxo—O (X) X—>IX0+0 (X)

léteznek (végesek), de kiilonboznek egymastdl.

Azt mondjuk, hogy f-nek xg masodfaji szakadasi pontja, ha
szakadasi pontja, de nem megsziintethetd és nem els6faju.



Aszimptotak

Legyen f : [R,+oo[— R és m, b € R. Azt mondjuk, hogy f-nek
+o00-beli aszimptotdja az y = mx + b egyenes, ha

lim (f(x) —mx—b)=0.

X—>+00

Hasonléan értelmezhetd a —oo-beli aszimptota fogalma is.

Tétel
f-nek akkor és csak akkor aszimptotdja az y = mx + b egyenes, ha
f(x)

lim —= =m
X—+00 X

lim (f(x) —mx)=b

X—+00



Teljes fuggvényvizsgalat

Egy f valds fuggvény teljes fliggvényvizsgalata alatt a kovetkezOket
értjuk:
1. értelmezési tartomany, paritds, periodikussag megallapitdsa;

2. folytonossag, szakadasi pontok fajtaja, féloldali hatarértékek
kiszdmoldsa a szakadasi pontokban és +oo-ben;

3. f’ értelmezési tartomanyanak meghatdrozasa, f’ kiszdmolasa,
monotonitdsi intervallumok, széls6érték-helyek meghatarozasa;

4. f" értelmezési tartomanydnak meghatdrozdsa, f” kiszdmoldasa,
konvexitasi intervallumok, inflexids pontok meghatarozasa;

5. +oo-beli aszimptotdk meghatdrozasa;

6. az eddigi eredmények tablizatba foglaldsa, valamint ezek
alapjan f gorbéjének hevenyészett megrajzolasa.



