1. Ropzarthelyi

Elmeélet:

. Mit neveziink a p: D C R? — R? sikbeli vektomezdvel ekvivalens komplex fiiggvénynek?

. Komplex fiiggvény hatarértékének definicidja.

. Mikor neveziink egy f: D C C — C filiggvényt zg € C helyen folytonosnak?

. Komplex fliggvény hatarértékének létezése és kiszamitasa a kanonikus alak alapjan.

. Mikor neveziink egy f: D C C — C filiggvényt a 2o helyen differencidlhatonak?

. Komplex fiiggvény pontbeli differencidlhatésdganak sziikséges és elégséges feltétele.

. Mit tud differencialhato komplex fliggvény kétszer folytonosan differencialhatéd valos és képzetes részérdsl?

. Mikor neveziink egy g : D C R? — R fiiggvényt D tartoményon harmonikusnak?
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. Folytonosan differencialhato sikbeli vektormezs komplex potencialjanak definicidja.
10. Komplex potencial létezésének elegendd feltétele.
11. Sikbeli vektormezdével ekvivalens komplex fiiggvény és a komplex potencial kapcsolata.

12. Komplex fiiggvény gorbementi integraljanak definicioja.

Példdk:
I. Hozza kanonikus alakra a w(z) = (z —i)/(z + 1), exp(z), sh(z), sin(z), ch(z), cos(z) fiiggvényeket.

II. Differencialhatosig definicidja alapjan vizsgalja meg, hogy hol differencidlhatoak az aldbbi fiiggvények:
a)w(z) =1/z, b)w(z) = zRe(2), c.)w(z) =2 d.)w(z)= 2>
III. 1. A Cauchy-Riemann egyenletek felhasznalasaval vizsgalja az alabbi komplex fiiggvény differencidlhatosagat!
a.)z— f(z) =22 = (3+14)z, b)z— f(z) =2+ 2z,
c)z— f2) =224+ (1 414)z, d)z— f(z) =222 —2

2. Lehet-e az alabbi fiiggvény valamely differencialhaté komplex fliggvény valos része? Ha igen, adja meg a megfelels
komplex fliggvényt!
a) u(z,y) =223 — 2% + o —y, b.)u(z,y) =2® - 3zy?

c.)

e.) u(x,y) = ch2xsiny, ) u(z,y) = sh2zcosy,

(z,y) =2 — ¢, d.) u(z,y) = 2® — 3ay® — 2z
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