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1. feladat (a)

1
Szamitsuk ki a / Vbx + 4 dx hatdrozott integralt.
0



1. feladat (a)

1
Szamitsuk ki a / Vbx + 4 dx hatdrozott integralt.
0

Newton—Leibniz-formula:
Ha az f fliggvény primitiv fliggvénye az F', akkor

b
/ f(x)dz = F(b) — F(a),

ahol a jobb oldalra az [F(x)]% jeldlést is hasznaljuk.

/ﬁdx:§x3/2+0

és a linearis helyettesitést hasznalva kapjuk, hogy

[t [ o] -2
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1. feladat (b)

3
Szamitsuk ki a / 22~3/1 + 23 dx hatarozott integralt.
1



1. feladat (b)

3
Szamitsuk ki a / 22~3/1 + 23 dx hatarozott integralt.

1
Mivel (1 + J:g)/ =322, igy

/ 2V 1+a3de = /3z2mdx— {(+ )4/3}3_

1

(1+ 563)4/3
4

284/3 _ 24/3
N 4

~ 20,63.




1. feladat (c)

4
Szamitsuk ki a / In(5x — 2) dz hatarozott integralt.
1



1. feladat (c)

4
Szamitsuk ki a / In(5x — 2) dz hatarozott integralt.
1

Parcialis integralassal kapjuk, hogy
1
/ln(x)da: = /1 ‘In(x) dz = z1n(x) —/; cxdr=xzIn(z) —x+C

fx) =z f'(z)=3
g)=1 glx)=z
melyet a linedris helyettesitéssel hasznalva kapjuk, hogy

4

/14 In(5z — 2)da = [;((51‘ —2)In(5z — 2) — (bx — 2))} 1 —
_ !

1
=z (181n(18) — 18) E (31In(3) — 3) ~ 6,75.



1. feladat (d)

: ¢ sin(lnz .
Szamitsuk ki a / g dx hatarozott integralt.
1 X



1. feladat (d)

Szamitsuk ki a/ M

1

dx hatarozott integralt.

1
Mivel (Inx) = o igy

/18 sm(lTnx) dz = [~ cos(Inz)]] = —cos(1) — (=1) =1 — cos(1) ~ 0,46.



1. feladat (e)

T

——— dz hatarozott integralt.
2 -3z +2 &

4
Szamitsuk ki a /
3



1. feladat (e)

4
Szamitsuk ki a / 2# dx hatarozott integralt.
3 22 —3z+2
Parcialis tortekre bontassal felhasznalva, hogy a nevezd gyokei 1 és 2:
x A B

2 —3x+2 a:—1+a:—2
z=A(x—-2)+B(z—1)
r=(A+B)x+ (—2A - B)
Ahonnan
1=A+B
0=-24A-B
Ezeket Gsszeadva 1 = —A, azaz A = —1, és igy B = 2. Igy az integral:

ey L2y [—Injz — 1]+ 2In|z — 2[]3
2 _a o 4= r=|—Inlr— nlx — =
Js 22 —3x+2 3 x—1 x—2 3

=(-In3+2In2) - (-In2+2Inl)=3In2-In3 =

8
=In(: ) ~0981
n <3> ’




2. feladat

Hatarozzuk meg az f(z) = 22 és a g(x) = /7 fiiggvények grafikonjai 4ltal
kozrezart sikidom teriiletét.



2. feladat
Hatarozzuk meg az f(z) = 22 és a g(x) = /7 fiiggvények grafikonjai 4ltal
kozrezart sikidom teriiletét.

A két grafikon metszéspontjainak = koordinatai az 2 = \/z egyenlet
megoldasai, azaz 0 és 1.
A kozrezart sikidom teriilete a két gorbe alatti teriilet kiilonbsége:

1 1 1 371
2 z 2 1 1
dx — 2de = 2 dr = |E2g32 | =2 -
/Oﬁx /Ox T /0\/;: x® dx {3:5 3,737 3 3

Y




3. feladat

2
Hatarozzuk meg az y = —22 + 8z — 9 ésaz y = % — 42 + 9 egyenletii gorbék

altal kozrezart sikidom teriiletét.



3. feladat

2
Hatarozzuk meg az y = —22 + 8z — 9 ésaz y = % — 42 + 9 egyenletii gorbék

altal kozrezart sikidom teriiletét.

Hasonléan az el6z6 feladathoz itt is
el@szor meghatarozzuk a 10\
metszéspontok x koordinatajat:

IQ
—z2+8x—9=?—4x+9 51

o:gxtmxﬂs

0=2a%—8zx+12

masodfoki egyenlet megoldésai z1 = 2 és o = 6.
E két érték kozott kell a két fiiggvény kiilonbségét integralni:

6 x2 6 3
/(—x2+8x—9)—(—4x+9) dx:/ —~2? + 122 — 18dx =
2 2 2 2

33 6
= {—4-61:2—18:0} =0—(-16) =16
2 3 9



4. feladat

Hatarozzuk meg az y = z# és az y = 322 — 2 egyenlet(i gorbék altal kdzrezart
sikidom teriiletét.



4. feladat

Hatarozzuk meg az y = 2# és az y = 322 — 2 egyenlet(i gorbék altal kdzrezart

sikidom teriiletét. 4 1Y
A metszéspont meghatarozasa: 31
ot =3z -2 %
2t =322 4+2=0 — —Z
Ez t = 2%-re egy masodfoki egyenlet: -v2 -l :1 | L V2

2 —3t+2=0,
ennek gyokei 1 és 2. Igy a metszéspontok z koordinatai: —v/2, —1,1,/2.
Harom integralt kell kiszamolnunk:
—V/2 és —1 kdzdtt; —1 és 1 kdzdtt; 1 és /2 kdzott.

v 5V

44/2 —44/2

/ 3x2_2—x4d$:|:$3—2$—x:| :_\[_<_6>:6\f
1 5 |4 5 5 5

1 5 1
4 9 T 3 6 6 12
— Bz —2)dz = | — — 2 —— _ ([ Z)===
/11‘ (3z )dx {5 m—|—x}1 7 ( 5) 3

24 — 82

A szimmetria miatt az elsé és harmadik megegyezik, igy a teriilet z



