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1. feladat

Szamitsuk ki az f(z) = zv/z, 0 < x < 4 fiiggvény grafikonjanak az ivhosszat.



1. feladat

Szamitsuk ki az f(z) = zv/z, 0 < x < 4 fiiggvény grafikonjanak az ivhosszat.
Az f flggvény grafikonjanak ivhossza a és b kdzott:

b
/ V14 (f(x))?de.

A feladat esetében f(z) = zy/z = 2%/2, igy f'(z) = 31;1/2 = %\/g?

Igy az ivhossz (alkalmazva a linearis helyettesités szabalyat):
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= (10\@ - 1) ~ 9,07



2. feladat

Hatérozzuk meg az f(z) = sinx, z € [0, nr] fliggvény grafikonjanak az x tengely
koriili megforgatasaval ad6do forgastest térfogatat.



2. feladat

Hatérozzuk meg az f(z) = sinx, z € [0, nr] fliggvény grafikonjanak az x tengely
koriili megforgatasaval ad6do forgastest térfogatat.

Az f(x) fiiggvény (x € [a,b]) grafikonjat z tengely koriili megforgatasaval
kapott forgasfeliilet térfogata:

r /  Pa)da,

) . 1 —cos(2z) . —_—
mely a jelen esetben felhasznalva a sin®z = % Osszefiiggést:

g 1 — 2 in(2z)]" 2
7T/ SiHQId{L‘:’ﬂ'/ COS(.’I;)dx:ﬂ_[m_Sln( x)} :lz4793
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3. feladat

Hatarozzuk meg a forgasi paraboloid alakd vazank (rtartalmat és felszinét.
Tegyiik fel, hogy a vazat az f(z) = 22 fiiggvény (z € [—1,1]) grafikonjanak y
tengely koriili forgatasaval kaptuk.



3. feladat

Hatarozzuk meg a forgasi paraboloid alakd vazank (rtartalmat és felszinét.
Tegyiik fel, hogy a vazat az f(z) = 22 fiiggvény (z € [—1,1]) grafikonjanak y
tengely koriili forgatasaval kaptuk.

Attérve z tengely koriili forgatasra:
f@)=vz (zel0,1])

Az (rtartalom a térfogat:
1 ) 1 221Y «
V:ﬂ/ (V) dl’:ﬂ'/ zde=7|—| ==~157
0 0 2], 2
Es a felszin felhasznalva, hogy f'(x) = ﬁ:

A:zw/:f(x)\/deZ%/olﬁ 1+<2\1/5>2dx:
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4. feladat

Szamitsuk ki az f(z) = In (1 — mZ) S [0, %] fiiggvény grafikonjanak az
ivhosszat.



4. feladat

Szamitsuk ki az f(z) = In (1 — mZ) S [0, %] fiiggvény grafikonjanak az
ivhosszat.

b
Az f fiiggvény grafikonjanak ivhossza: / 1+ (f'(x))? dz.
1 . 2z

A feladat esetéb ") = ——(-22) = ———.
eladat esetében f'(x) 1—x2( x) a7
El6sz6r csak az integrandus négyzetét szamoljuk ki:
2 2)2 2
2z (1 - ) 4z
14 (f'(z 2=1+<—> — n _
(f' (@) ) e T

1222+t + 42 1+ 222 +at (1+$2)2

(1—a?)* (1—-22)®  (1-a?)’

Igy az ivhossz:

L=/2\/1+(f’(a:))2dx=/21+$2dx:/2de:
0 0 0
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} — 4 In3—0~ 0,59
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5. feladat

1 .
Hatérozzuk meg az f(z) = x — —,x € [1, 3] flggvény grafikonjanak az x

tengely koriili megforgatasaval ad6do forgastest térfogatat.



5. feladat

1 .
Hatérozzuk meg az f(z) = x — —,x € [1, 3] flggvény grafikonjanak az x
tengely koriili megforgatasaval ad6do forgastest térfogatat.
Az f(x) fuggvény grafikonjat x tengely koriili megforgatasaval kapott

forgasfeliilet térfogata:
b

mely a jelen esetben



