1. gyakorlat

Ko6zépiskolai ismeretek ismétlése

Horvath Marton

BME, Matematika Intézet, Geometria Tanszék

2021. szeptember 9.



1. feladat (a)

Oldjuk meg R-en az x + 2 = /42 + 13 egyenletet!



1. feladat (a)

Oldjuk meg R-en az x + 2 = /42 + 13 egyenletet!
A gydkvonas miatt 4o + 13 > 0, azaz z > —12.
Az egyenletet négyzetre emelve esetleg Gjabb gyokoket kaphatunk:

(x+2)% =4z +13
2 +4r4+4=4x+13
22=9
T =13

Visszahelyettesitve ezeket az eredeti egyenletbe azt kapjuk, hogy az
x = 3 megoldas, az x = —3 nem megoldas.



1. feladat (b)

2
Oldjuk meg R-en az 3 +1
T —

’ = 3 egyenletet!



1. feladat (b)

+ 2
rx—1

Kikotjik, hogy z — 1 # 0, azaz x # 1. Egy szdm abszolat értéke
pontosan akkor 3, ha a szdm —3 vagy +3. Tehat két eset van.

Oldjuk meg R-en az

= 3 egyenletet!

Az elsé: A masik eset:
3 2
T+2_ _3 3x+2 3
r—1 z—1

3z+2=-3(z—-1)

3x+2=3(x—1)
3x+2=-3x+3

3r+2=3r-3

6x =1 2=-3,
1
= 6 ami ellentmondas, tehat ebben az

esetben nincs megoldas.

Tehat az egyetlen megoldas az = — (ami nem 1).

S| =



2. feladat

Oldjuk meg R-en az |£ + 2| < 3 egyenl6tlenséget!



2. feladat

Oldjuk meg R-en az |£ + 2| < 3 egyenl6tlenséget!
Egy szam abszolat értéke pontosan akkor legfeljebb 3, ha a szam —3 és 3

kdzott van:
T
-3< = <3
2+ <
T
—-5H< =<1
=5 S
-10<x <2

Tehat = € [-10,2] a megoldas.



3. feladat

Abrazoljuk fiiggvénytranszformacickkal az f(x) = x> — 62 + 8 fiiggvényt!



3. feladat

Abrazoljuk fiiggvénytranszformacickkal az f(x) = x> — 62 + 8 fiiggvényt!
Teljes négyzetté alakitiink:
flx)=2>—62+8=(x—-3)>-94+8=(x—3)*—1



3. feladat

Abrazoljuk fiiggvénytranszformacickkal az f(x) = x> — 62 + 8 fiiggvényt!
Teljes négyzetté alakitiink:
flx)=2>—62+8=(x—-3)>-94+8=(x—3)*—1

Tehat az y = 22 grafikonjat 3 egységgel jobbra, és 1 egységgel lefelé kell
mozgatnunk.




4. feladat

Irjunk fel olyan egyenlétlenség-rendszert, amelynek a megoldashalmaza az
A(0,0), B(0,5) és C(1,3) cstcspont haromszdg belseje.



4. feladat

Irjunk fel olyan egyenlétlenség-rendszert, amelynek a megoldashalmaza az
A(0,0), B(0,5) és C(1,3) cstcspont haromszdg belseje.

AB oldalegyenes egyenlete x = 0, 6+Y
ettél jobbra levé pontok: z > 0. B
o}
AC oldalegyenes meredéksége
3 _q ¢ _
;=23 igyaz .egyenlete y=3x+0
(4tmegy az origon). 31 e
A haromszog belseje ezen egyenes

4 e

2 b
felett van, igy a megfelels
egyenl6tlenség: y > 3x. L
A T

A BC oldalegyenes meredeksége
=2 = -2, igy az egyenlete

y = —2x + 5, mert az y-tengelyt az
5-nél metszi.

A haromszog belseje ezen egyenes
alatt van, igy a megfelels
egyenlétlenség: y < —2x + 5. y > 3x

y< —2x+5

1 2
A haromszog belsejét meghatarozé
egyen|Gtlenség-rendszer:

x>0



5. feladat

Vézlatosan abrézoljuk azon pontok mértani helyét a sikon, melyekre a
2?2 4+ y? + 2y < 3 &s y? < = + 2 egyenlStlenségek egyszerre teljesiilnek.



5. feladat

Vézlatosan abrézoljuk azon pontok mértani helyét a sikon, melyekre a
2?2 4+ y? + 2y < 3 &s y? < = + 2 egyenlStlenségek egyszerre teljesiilnek.

Az els6 egyenlGtlenséget teljes
négyzetté alakitjuk:

2 +y?+2y <3
2+ (y+1)*-1<3
22+ (y+1)* <4,

ami egy (0, —1) kdzépponta, 2
sugari kor belseje.

A maésodik egyenl6tlenségnél
el8szor csak a hatart tekintsiik:
y?=x+2.

Ez az y? = z parabola 2-vel valé
eltoltja balra.

Ennek a belss pontjai a 2 < z + 2
egyenlGtlenséget kielégité pontok.

Mindkét egyenl6tlenségnek a
megallapitott két tartoméany
metszetének pontjai fognak eleget
tenni.



