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1. feladat (a)

Az Osszetett fliggvény derivalasi szabalyat alkalmazva szamitsuk ki a
(3z% + 4z + 1)° fiiggvény derivaltjat.



1. feladat (a)

Az Osszetett fliggvény derivalasi szabalyat alkalmazva szamitsuk ki a
(3z% + 4z + 1)° fiiggvény derivaltjat.

Az f o g fliggvénykompozicié derivaltja: (f o g)'(z) = f/'(g9(x)) - ¢'(z).
Ezt nevezik lancszabalynak is.

A bels6 fliggvény a polinom, a kiilsé fiiggvény az 6todik hatvany, igy

((32% + 42+ 1)°) =5 (32% + 4z + 1)* - (62 + 4).



1. feladat (b)

Az Osszetett fliggvény derivalasi szabalyat alkalmazva szamitsuk ki az
(1+ ¥z)° figgvény derivaltjat.



1. feladat (b)

Az osszetett fiiggvény derivalasi szabalyat alkalmazva szamitsuk ki az
(1+ ¥z)° figgvény derivaltjat.

Itt hasznéljuk, hogy /z =

(+vm)°) =3-(+ @)
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1. feladat (c)

Az Osszetett fliggvény derivalasi szabalyat alkalmazva szamitsuk ki a
Va2 + 1 fliggvény derivaltjat.



1. feladat (c)

Az Osszetett fliggvény derivalasi szabalyat alkalmazva szamitsuk ki a
Va2 + 1 fliggvény derivaltjat.

A kiilss fiiggvény a négyzetgydkvonas, azaz ;-edik hatvany, mig a bels§
az 22 + 1:

/ 1 1 x
\/x2+1):7x2+1_5~2x:7.
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1. feladat (d)

Az bsszetett fiiggvény derivalasi szabalyat alkalmazva szamitsuk ki az e®”
figgveény derivaltjat.



1. feladat (d)

Az bsszetett fiiggvény derivalasi szabalyat alkalmazva szamitsuk ki az e®”
figgveény derivaltjat.

Ebben az esetben az exponenciilis fiiggvény a kiils6, a negyedik hatvany

a bels6 fliggvény:
z* ! z* 3
(e ) =e* 4x°.



1. feladat (e)

Az Osszetett fiiggvény derivalasi szabalyat alkalmazva szamitsuk ki a
tg ((z2 + I)B) figgvény derivaltjat!



1. feladat (e)

Az Osszetett fiiggvény derivalasi szabalyat alkalmazva szamitsuk ki a
tg ((z2 + I)B) figgvény derivaltjat!

Ez mar tObbszordsen Osszetett fliggvény, el6szor csak a tangensben levé
fliggvény derivaltjat szamoljuk ki:

!
((xz + x)g) =3 (2? +x)2 (22 4+ 1),
ami alapjan az eredeti fliggvény derivaltja

(s +)) = gy 2+ e



1. feladat (f)

Az Osszetett fliggvény derivalasi szabalyat alkalmazva szamitsuk ki a
cos (e?713) fiiggvény derivéltjat.



1. feladat (f)

Az Osszetett fliggvény derivalasi szabalyat alkalmazva szamitsuk ki a
cos (e?713) fiiggvény derivéltjat.

Ez is tObbszorosen osszetett fliggvény:

(cos (€273)) = —sin (e27+3) . €208 . 9



2. feladat

Irjuk fel az f(x) = arccos(x) fiiggvény o = 1 pontjahoz tartozé érinté
egyenletét.



2. feladat

Irjuk fel az f(x) = arccos(x) fiiggvény o = 1 pontjahoz tartozé érinté
egyenletét.
A figgvény derivaltja:

1

V1—22’

f'(x) = (arccos(x))’ = —

melynek értéke az adott pontban:
1 1

f’<2>:—1_()2:_\}§:
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Ennek alapjan az érint6 egyenlete felhasznalva, hogy f (

=0 (3)(--3)+ )



3. feladat (a)

3

3
Szamitsuk ki az ji—i_ figgvény derivaltjat.
x4 —x—2



3. feladat (a)

343
Szamitsuk ki az ji—i_ figgvény derivaltjat.
x4 —x—2

Ez egy tort, igy a hanyados derivalasi szabalyat alkalmazzuk:

3 +3 /_3x2(x2—x—2)—(a:3—|—3)~(2x—1)
Fon)
_x4—2x3—6a:2—6x+3
(22 —x —2)?

22—z —2




3. feladat (b)

Szamitsuk ki az (22 + 1)e® fiiggvény derivaltjat.



3. feladat (b)

Szamitsuk ki az (22 + 1)e® fiiggvény derivaltjat.

Ez egy szorzat, igy a Leibniz-szabalyt hasznaljuk:

((z*+ 1)6")/ =2ze” + (2% 4+ 1)e” = (2? + 2z + 1)e” = (z + 1)%e”.



3. feladat (¢)

Szamitsuk ki a /1 — 2z fliggvény derivaltjat.



3. feladat (¢)

Szamitsuk ki a /1 — 2z fliggvény derivaltjat.
Ez egy Osszetett fliggvény:

(VI—2) = éu Cor) R (—2) = _2(1 ~ o)k



3. feladat (d)

Szamitsuk ki az 5%arctg(x) fliggvény derivaltjat.



3. feladat (d)

Szamitsuk ki az 5%arctg(x) fliggvény derivaltjat.

Ez egy szorzat, igy a Leibniz-szabalyt és azt hasznaljuk, hogy
1

1—|—x2:

(a®) = a®Ina és (arctg(z)) =

x

b)
= 5zar0tg(x) ln 5 + m

5arctg(z))’ = 5% In5-arct 5
(5%arctg(z)) n5-arctg(x) + 522



3. feladat (e)

Szamitsuk ki az x sin(x) In(x) fliggvény derivaltjat.



3. feladat (e)

Szamitsuk ki az x sin(x) In(x) fliggvény derivaltjat.

Ez harom fiiggvény szorzata, elészor csak az els6 szorzatot derivaljuk:
(zsin(x)) = sin(z) + z cos(z),
mellyel a teljes szorzat:

(zsin(z) In(z))" = (zsin(z))" - In(z) + xsin(x)% =

= (sin(x) + z cos(x)) In(x) + sin(x).



3. feladat (f)

Szamitsuk ki a \/z + /7 fiiggvény derivaltjat.



3. feladat (f)

Szamitsuk ki a \/z + /7 fiiggvény derivaltjat.
Osszetett fiiggvény:

Nl
N

( er\/E)/;(er\/E) -(1+;x )f;i;



3. feladat (g)

Szamitsuk ki a /1 4+ zv/x + 3 fiiggvény derivaltjat.



3. feladat (g)

Szamitsuk ki a /1 4+ zv/x + 3 fiiggvény derivaltjat.

Ez is egy Osszetett fliggvény, el6szor csak a belss fiiggvényt derivaljuk,
melyben egy szorzat is van:

1
(1+avet3) =1 Vat3ta: e,

< / _1 .
felhasznalva, hogy (\’/x 3) =i(z+3)7 2z 1= ﬁ (ez is egy
Osszetett fliggvény). Igy az eredeti fliggvény derivaltja:

(3 1+x¢m)’:;(1+x\/m>‘§-(M+w%).



Hazi feladat

Szamitsuk ki az alabbi fliggvények derivaltjait.
(a) ¥/sin(2z + 1),
(b) 3ze3®,

© 55




Hazi feladat megoldasok

2cos(2z + 1)

3¢/sin%(22 4 1)
(b) (9x + 3)e3e,
1510z
cos?(bx + 2tg(533)
(c) <=L
(3 —2x)2

(a)




