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1. feladat (a)

Szamitsuk ki az f(x,y) = 22 + 3xy + 4y? kétvaltozés fiiggvény integraljat az
1 <2 <2;0 <y <3 tartomanyon.



1. feladat (a)

Szamitsuk ki az f(x,y) = 22 + 3xy + 4y? kétvaltozés fiiggvény integraljat az
1 <2 <2;0 <y <3 tartomanyon.
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1. feladat (b)

Szamitsuk ki az f(x,y) = ze? kétvaltozés fiiggvény integréljat y = 22 és
y =z + 2 kozott.



1. feladat (b)

Szamitsuk ki az f(x,y) = ze? kétvaltozés fiiggvény integréljat y = 22 és
y =z + 2 kozott.

Azy=2a’ésazy=ux+2
meszéspontjainak x koordinataira

22 =z+2,

amibél 1 = —1 és x5 = 2.
Az z valtozé e két hatar kdzott

mozog, mig adott x esetén az y
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valtozé az z? és x + 2 kozott valtozik
(ezen z-ekre 2° < z + 2):
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1. feladat (c)

Szamitsuk ki az f(z,y) = xy kétvaltozés fiiggvény integraljat y =z, y =3 — 2
és az x-tengely kozotti haromszogon.



1. feladat (c)

Szamitsuk ki az f(z,y) = xy kétvaltozés fiiggvény integraljat y =z, y =3 — 2
és az x-tengely kozotti haromszogon.

Az z valtozé 0 és 3 kdzott vesz fel értékeket,
és adott z-re az y véltozé 0 és z, illetve

0 és 3 — x kozott valtozik attdl fliggben, hogy
x masfélnél kisebb vagy nagyobb. Ennek
megfelel6en kettébontjuk az integralt, és kiilon

vessziik az x € [0, 3] és az z € [2, 3] esetet:
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1. feladat (c) — masik lehet8ség

Szamitsuk ki az f(x,y) = zy kétvéltozés fiiggvény integraljat y =z, y =3 — x
és az z-tengely kozotti hdromszogon.

A masik lehet6ség, hogy el6szor az x
szerint integralunk, azaz y befutja a
[0, 3] intervallumot, és egy adott y-ra 9 |
az z valtozé y-tdl (3 — y)-ig fut:
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2. feladat (a)
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8
Cseréljiik fel az integralas sorrendjét, és szamoljuk ki az /
0 ¥z

integralt.



2. feladat (a)

2

Cseréljiik fel az integralas sorrendjét, és szamoljuk ki az / / dy dx

vl

integralt.

Az integralas sorendjének
megcserélésekor meg kell gondolni,
hogy hogyan valtoznak az integralasi
hatarok.

y=vVr — z=1°

[[5

ﬁ\w
QE
Q
<

o

&

Il
o,
o\@

@u;




2. feladat (b)

11
Cseréljiik fel az integralas sorrendjét, és szamoljuk ki az //ysin(xQ) dx dy

integralt.



2. feladat (b)

11

Cseréljiik fel az integralas sorrendjét, és szdmoljuk ki az //ysin(xz) dz dy

integralt.

Hasonl6an az (a) feladathoz: Y
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3. feladat (a)
Polarkoordinatak segitségével szamoljuk ki az // 3y d(z,y) integralt a
A

A={(z,y) | 2* +y* <2, 0 <z, 0<y} tartomanyon.



3. feladat (a)
Polarkoordinatak segitségével szamoljuk ki az // 3y d(z,y) integralt a
A
={(z,y) | 2* +y* <2, 0 <z, 0 <y} tartomanyon.

Ebben az esetben




3. feladat (b)
Polarkoordinatak segitségével szamoljuk ki az // 22 4+ 9% d(z, y) integralt a
A

A={(z,y)|1<2>+9? <9, 0<y, <y} tartomanyon.



3. feladat (b)
Polarkoordinatak segitségével szamoljuk ki az // 22 +y? d(x, y) integralt a
A={(z,y) |1 <2*+y> <9, 0<y, = <y} tartomanyon.

Ebben az esetben
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Hazi feladatok

2
1.//l—d(:ry):?, ahoIA{(xy)’1<y§:c,O§x§2}
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3. //y2d(x,y)= ?, aholA:{(x,y) ‘ ? +y? <3, OSySﬁx}
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Hazi feladatok végeredményei
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