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1. feladat

Oldjuk meg az

IL'1+(E2+2(£3:—1
21‘171724’2133:74
4x1 + 29 + 43 = —2

egyenletrendszert Gauss-eliminaciéval, majd az egyiitthatomatrix invertalasaval is.



1. feladat

Oldjuk meg az
T+ T + 223 = —1
201 — x9 + 223 = —4
4ry + 19 + 423 = —2
egyenletrendszert Gauss-eliminaciéval, majd az egyiitthatomatrix invertalasaval is.

Gauss-eliminaciés megoldas:

1 1 2|=17s—2ua[1 1 2|-17s/-s[1 1 2]-1
2—12—4~0—3—2—2~01§§
401 4] =2 | ss—4s -3 —4] 2 0 -3 —4] 2
s3+3s2 1 ]. 2 _]. S';/( 2) ]. ]. 2 _1 S1—283
2 2 2 2
~ 0153 01 5] 5| ~
00 —2| 4 0 0 1|-2]s2—2ss
1 1 0] 3]si—s2[1 0 O] 1
01 0] 2| ~ |0 10| 2
00 1|-2 0 0 1]-2

Tehat a megoldas: x1 = 1,29 = 2,23 = —2.



1. feladat inverzmatrixszal

Az inverzmatrixot hasonlé szamoléssal kapjuk, csak kezdetben a jobb oldalon
nem az egyenletek jobb oldala, hanem az egységmatrix all:

1 1 21 0 07 ss—2e 1 1 2] 1 0 07 se/(=3
2 -1 210 1 0 ~ 0 -3 —2|-2 1 0 ~
4 1 4]0 0 1| ss—4ss | 0 =3 —4|—-4 0 1
1 1 2] 1 0 07 ss43sa [ 1 1 2] 1 0 07 ss/(—
D I T I TR I B I
0 -3 —4|—-4 0 1 00 —2|-2 -1 1
1 1 211 0 07 si—2ss 11 0]-1 =1 17 si—ss
01 2|2 L o ~ 010 0o -2 1 ~
I G ) i3
001122€2—§S3 001122
10071@%
010 0—§§
001 1 3 -2
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1. feladat inverzmatrixszal folytatas

Oldjuk meg az

1+ 29 + 213 = —1
201 — X9 + 203 = —4
41 + xo + 4wy = =2

egyenletrendszert Gauss-eliminaciéval, majd az egyiitthatomatrix invertalasaval is.

-1

11 2 -1 -% 2
N _ B
2 -1 2 =] 0 -2 3
4 1 4 IR G
Es ezzel a megoldas:
a1 1 1 2] '] -1 ~1 —% % -1 1
o | =2 -1 2 —=1 0 = 3 4| =] 2
s 4 1 4 —2 1 L1 -2 -2

Ez azt jelenti, hogy z1 = 1,29 = 2,253 = —2.



2. feladat

Oldjuk meg a valés szamok korében a

31+ 29 — T3 — x4 =2
921 + a9 — 223 — x4 — 225 =5
Ty — T2 —xg+ 225 =1

T+ To —x3 — 3Ty + 45 =2

egyenletrendszert.



2. feladat

Oldjuk meg a valés szamok korében a

3x1+ X9 —x3 — x4 =2
921 + a9 — 223 — x4 — 225 =5
T — T2 — 24+ 225 =1

T+ To —x3 — 3Ty + 45 =2

egyenletrendszert.

El6szor felirjuk a kibdvitett egyiitthatématrixot:

3 1 -1 -1 0
9 1 -2 -1 -2
1 -1 0 -1 2
1 1 -1 -3 4

DN — Ot N



2. feladat folytatas
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2. feladat folytatas

R 1001 —2] 0
9 1 -2 -1 -215

~]l0 1 0 2 —4|-1
-1 0 -1 21 001 6 —-10]|-3
1 1 -1 -3 4|2

Mivel a negyedik és 6t6dik oszlopban nincs sor eleji egyes (vezéregyes),
igy ezek szabad valtozok (értékiiket tetszélegesen megvalaszthatjuk),
és ezek fliggvényében hatarozzuk meg a tobbi ismeretlen értékét.

els6 egyenlet: masodik egyenlet: harmadik egyenlet:
T+ x4 — 205 =0 To + 2x4 —4xs = —1 x3 + 6x4 — 1025 = —3
r1 = —X4 + 2$5 T = —1-— 21’4 + 41’5 Ir3 = -3 — 6334 + 10£L'5

Tehat a megoldas:

xr1 = —T4 + 2£C5
To = —1—2x4 + 45 T4,2x5 € R
r3 = —3 — 624 + 10x5



3. feladat

A p és a ¢ valés paraméter fiiggvényében adjuk meg az

x -A=b"
egyenletrendszer Gsszes valés megoldasat, ha
1 2 3
A=|1 -3 -2 és b=

1 2 p



3. feladat

A p és a ¢ valés paraméter fiiggvényében adjuk meg az

x -A=b"
egyenletrendszer Gsszes valés megoldasat, ha
1 2 3 2
A=|1 -3 -2 és b= |4q
1 2 p q
T
Hax = | x5 |, akkor az x" - A = b egyenlet azt jelenti, hogy
T3
1 2 3
[2131 ) Ig]- 1 -3 -2 :[2(] 4q Q]
1 2

Ez a kovetkez6 egyenletrendszert adja:
r1+ T2+ 23 =2¢
211 — 310 4+ 223 = 4q
311 — 2x9 + pr3 = ¢



3. feladat folytatas
1+ X2 + 3 = 2¢
211 — 3x0 4+ 223 = 4q
3z1 —2x2 +pr3 =g

Ezt Gauss-eliminacidval oldhatjuk meg:

1 1 112¢q s2—281 1 1 1 2q s2/(—5)
2 =3 2|4q ~ 0 -5 0 0 ~
3 =2 p| q s3—3s1 0 -5 p—3| —5¢q

1 1 1 2q 534552 1 1 1 2q
0 1 0 0 ~ 0 1 0 0
0 -5 p—3| —5¢q 0 0 p—3| —bq

Ha p # 3, akkor x5 = —p‘r)fqg, xo = 0, és az els6 egyenletbdl azt kapjuk, hogy

59
p—3"

Ha p = 3 de ¢ # 0, akkor nincs megoldas.
Ha p = 3 és ¢ = 0, akkor végtelen sok megoldas van, és x3-at valaszthatjuk
szabad paraméternek. Ekkor x5 = 0 és x1 = 2q — x3.

T =29 —x3 =29+



Hazi feladatok

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszereket.

(a) (b) B
2r4+3y—2z=5 2¢ 4+ 3y — 3z =4
T+oy—22="7 3r4+2y+z=1
—r4+2y—2=3 —x+2y—2=2>5

Szamitsuk ki az alabbi matrix inverzét.
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Bonuszfeladat

A Mini piskéta dsszetevdi: liszt, tojas cukor. A csomagolason ezek ardnya nincs
feltiintetve, viszont vannak tapértékadatok. 100 g termékben 11,62 g fehérje,
4,99 g zsir, 82,28 g szénhidrat és 420,13 kaldria van. A tapérték adatbazisbdl
kikerestiik az dsszetevék adatait:

100 g | fehérje (g) | zsir (g) | szénhidrat (g) | energia (kaldria)
cukor 0 0 100 385
liszt 10 1 76 364
tojas 13 10 1 143

Allapitsuk meg a 100 g kekszhez felhasznalt Ssszetevsk tdmegét!
(Gondoljunk arra is, hogy siitéskor a tészta viztartalma elparolog.)



Hazi feladatok megoldasa

(a) nincs megoldas;
(b) z=-1,y=2,2=0.



