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1. feladat

Hatarozzuk meg az f(z) = 22 és a g(x) = /7 fiiggvények grafikonjai 4ltal
kozrezart sikidom teriiletét.



1. feladat
Hatarozzuk meg az f(z) = 22 és a g(x) = /7 fiiggvények grafikonjai 4ltal
kozrezart sikidom teriiletét.

A két grafikon metszéspontjainak = koordinatai az 2 = \/z egyenlet
megoldasai, azaz 0 és 1.
A kozrezart sikidom teriilete a két gorbe alatti teriilet kiilonbsége:
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2. feladat

Hatarozzuk meg az y = z# és az y = 322 — 2 egyenlet(i gorbék altal kdzrezart
sikidom teriiletét.



2. feladat

Hatarozzuk meg az y = 2# és az y = 322 — 2 egyenlet(i gorbék altal kdzrezart

sikidom teriiletét. 4 1Y
A metszéspont meghatarozasa: 31
ot =3z -2 %
2t =322 4+2=0 — —Z
Ez t = 2%-re egy masodfoki egyenlet: -v2 -l :1 | L V2

2 —3t+2=0,
ennek gyokei 1 és 2. Igy a metszéspontok z koordinatai: —v/2, —1,1,/2.
Harom integralt kell kiszamolnunk:
—V/2 és —1 kdzdtt; —1 és 1 kdzdtt; 1 és /2 kdzott.
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A szimmetria miatt az elsé és harmadik megegyezik, igy a teriilet z



3. feladat

Szamitsuk ki az f(z) = zv/z, 0 < x < 4 fiiggvény grafikonjanak az ivhosszat.



3. feladat

Szamitsuk ki az f(z) = zv/z, 0 < x < 4 fiiggvény grafikonjanak az ivhosszat.
Az f flggvény grafikonjanak ivhossza a és b kdzott:

b
/ V14 (f(x))?de.

A feladat esetében f(z) = zy/z = 2%/2, igy f'(z) = 31;1/2 = %\/g?

Igy az ivhossz (alkalmazva a linearis helyettesités szabalyat):
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4. feladat

Hatérozzuk meg az f(z) = sinx, z € [0, nr] fliggvény grafikonjanak az x tengely
koriili megforgatasaval ad6do forgastest térfogatat.



4. feladat

Hatérozzuk meg az f(z) = sinx, z € [0, nr] fliggvény grafikonjanak az x tengely
koriili megforgatasaval ad6do forgastest térfogatat.

Az f(x) fiiggvény (x € [a,b]) grafikonjat z tengely koriili megforgatasaval
kapott forgasfeliilet térfogata:
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mely a jelen esetben felhasznalva a sin®z = % Osszefiiggést:
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5. feladat

Hatarozzuk meg a forgasi paraboloid alakd véza (irtartalmat és felszinét. A vaza
alakjat az f(x) = 22 (x € [—1,1]) fiiggvény grafikonjanak y tengely koriili
forgatasaval kapjuk.



5. feladat

Hatarozzuk meg a forgasi paraboloid alakd véza (irtartalmat és felszinét. A vaza
alakjat az f(x) = 22 (x € [—1,1]) fiiggvény grafikonjanak y tengely koriili
forgatasaval kapjuk.

Attérve x tengely koriili forgatasra:
f@)=vz (zel0,1])

Az (rtartalom a térfogat:
1 ) 1 221Y «
V:ﬂ/ (V) dl’:ﬂ'/ zde=7|—| ==~157
0 0 2], 2
Es a felszin felhasznalva, hogy f'(x) = ﬁ:

A:zw/:f(x)\/deZ%/olﬁ 1+<2\1/5>2dx:
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Hazi feladatok

2
1. Hatarozzuk megaz y = —22 +8x — 9 ésazy = % — 42 + 9 egyenletii

gorbék altal kozrezart sikidom teriiletét.

2. Szamitsuk ki az f(z) =Iln (1 — xz) , T E [O, %] fiiggvény grafikonjanak az
ivhosszat.

3. Hatarozzuk meg az f(z) =z — %, x € [1, 3] flggvény grafikonjanak az x
tengely koriili megforgatasaval ad6do forgastest térfogatat.



Elsé hazi feladat megoldasa

2
Hatarozzuk meg az y = —22 + 8z — 9 ésaz y = % — 42 + 9 egyenletii gorbék

altal kozrezart sikidom teriiletét.

ElGszor meghatarozzuk a
metszéspontok = koordinatajat: 10\

1.2
fx2+8x79:?f4m+9

0:2x2—12x+18

0=2a%—8zx+12

masodfok( egyenlet megoldasai z1 = 2 és zo = 6.
E két érték kozott kell a két fiiggvény kiilonbségét integralni:
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Masodik hazi feladat megoldasa

Szamitsuk ki az f(z) = In (1 — CL‘Z) S [0, %] fiiggvény grafikonjanak az
ivhosszat.

b
Az f fiiggvény grafikonjanak ivhossza: / 1+ (f'(z))? dz.
1 . 2z

A feladat esetéb ") = ——(-22) = ———.
eladat esetében f'(x) 1—x2( x) a7
El6sz6r csak az integrandus négyzetét szamoljuk ki:
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(1—a?)* (1—-22)®  (1-a?)’

Igy az ivhossz:
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Harmadik hazi feladat megoldasa

1 .
Hatarozzuk meg az f(z) = x — —, x € [1, 3] fliiggvény grafikonjanak az z
x
tengely koriili megforgatasaval ad6dé forgastest térfogatat.
Az f(x) fuggvény grafikonjat x tengely koriili megforgatasaval kapott
forgasfeliilet térfogata:

mely a jelen esetben



