7. gyakorlat
Monotonitas és szélsGértékek

. Adjuk meg azt a legh&vebb intervallumot, amelyen az

ZL’3

10(317):3962—Jrl (z € R)

fiiggvény szigoriian monoton.
. Hatarozzuk meg az

flx)=2+z—In(1+2) (z € (—1,400))
fiiggvény lokalis szélsGértékhelyeit és lokalis szélsGértékeit.
. Hatarozzuk meg az
f(z) =a° -5z +52° + 1 (x € R)

fiiggvény monotonitasi intervallumait, valamint lokalis szélsGértékhe-
lyeit és lokélis szélsGértékeit.

. Hatarozzuk meg az
f(z) =22° + 32> — 122 + 1 (z € [-1,5])

fliggvény abszolit maximumét és minimumat (ha azok léteznek), és
mondjuk meg azt is, hogy hol veszi fel a szélsGértékeket.

. Hatarozzuk meg az

f(:v):2x+¥ (0 <z < +00)

fliggvény abszolit maximumét és minimumat (ha azok léteznek), és
mondjuk meg azt is, hogy hol veszi fel a szélsGértékeket.

. Magyarorszagon a teljes lakossag 1 év alatt dsszesen 10 forintnyi jo-
vedelmet kap. Tudjuk, hogy ha a keresetek (100y)%-at kellene jovede-
lemadoként befizetni, akkor a lakossag a befizetends ado (100y°)%-4t
elcsalna (nem fizetné be). Ilyen feltételek mellett mekkorara kellene az
adokulcsot allitani, hogy a lehetd legtobb pénz folyjon be?



Opcionalis (ha marad id6)

7. Legyen

f(x)z(a:—%)-cosx+az-tg (3;) <a:€ (—g,g))

Irjuk fel a fiiggvény derivalt fiiggvényét. Ennek felhasznalasaval mutas-
suk meg, hogy az f(x) = 0 egyenletnek pontosan egy gydke van a (0, §)
intervallumban.

Egy hajo lizemeltetési koltségeit a flitGanyag-fogyasztas és egyéb kiada-
sok képezik. Az éranként felhasznalt fiitGanyag A értéke fligg a sebes-
ségtol; az Osszefiiggest az A = 0,03v® képlet fejezi ki, ahol v (km/h) a
sebesség; az egyéb kiadasok B forintot tesznek ki (6ranként). Hataroz-
zuk meg, milyen sebességgel haladjon a hajo, hogy a kilométerenkénti
koltség a lehetd legkisebb legyen. (Vegyiik B-t pl. 480 Ft-nak).

Hazi feladatok

9.

10.

Andri mézeskalacsot arul az adventi vasarban. Ha az elGallitasra = pe-
takot kolt, akkor darabjat 61/ petakért tudja eladni. Mennyit koltsén
az elGallitasra, hogy a darabonkénti haszna maximalis legyen?

Gabi mézeskalacsot arul az adventi vasarban. Ha x petakért adja da-
rabjat, akkor az elStte elsétalok (60 — 3x) szézaléka vesz téle egyet.
Mennyiért adja darabjat, hogy a bevétele maximalis legyen? (Feltehet-
jik, hogy 1000 vasarlo halad el el6tte, de ennek nincs jelentGsége.)



