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1. feladat

Oldjuk meg az

IL'1+(E2+2(£3:—1
21‘171724’2133:74
4x1 + 29 + 43 = —2

egyenletrendszert Gauss-eliminaciéval, majd az egyiitthatomatrix invertalasaval is.



1. feladat

Oldjuk meg az
T+ T + 223 = —1
201 — x9 + 223 = —4
4ry + 19 + 423 = —2
egyenletrendszert Gauss-eliminaciéval, majd az egyiitthatomatrix invertalasaval is.

Gauss-eliminaciés megoldas:

1 1 2|=17s—2ua[1 1 2|-17s/-s[1 1 2]-1
2—12—4~0—3—2—2~01§§
401 4] =2 | ss—4s -3 —4] 2 0 -3 —4] 2
s3+3s2 1 ]. 2 _]. S';/( 2) ]. ]. 2 _1 S1—283
2 2 2 2
~ 0153 01 5] 5| ~
00 —2| 4 0 0 1|-2]s2—2ss
1 1 0] 3]si—s2[1 0 O] 1
01 0] 2| ~ |0 10| 2
00 1|-2 0 0 1]-2

Tehat a megoldas: x1 = 1,29 = 2,23 = —2.



1. feladat inverzmatrixszal

Az inverzmatrixot hasonlé szamoléssal kapjuk, csak kezdetben a jobb oldalon
nem az egyenletek jobb oldala, hanem az egységmatrix all:

1 1 21 0 07 ss—2e 1 1 2] 1 0 07 se/(=3
2 -1 210 1 0 ~ 0 -3 —2|-2 1 0 ~
4 1 4]0 0 1| ss—4ss | 0 =3 —4|—-4 0 1
1 1 2] 1 0 07 ss43sa [ 1 1 2] 1 0 07 ss/(—
D I T I TR I B I
0 -3 —4|—-4 0 1 00 —2|-2 -1 1
1 1 211 0 07 si—2ss 11 0]-1 =1 17 si—ss
01 2|2 L o ~ 010 0o -2 1 ~
I G ) i3
001122€2—§S3 001122
10071@%
010 0—§§
001 1 3 -2
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1. feladat inverzmatrixszal folytatas

Oldjuk meg az

1+ 29 + 213 = —1
201 — X9 + 203 = —4
41 + xo + 4wy = =2

egyenletrendszert Gauss-eliminaciéval, majd az egyiitthatomatrix invertalasaval is.

-1

11 2 -1 -% 2
N _ B
2 -1 2 =] 0 -2 3
4 1 4 IR G
Es ezzel a megoldas:
a1 1 1 2] '] -1 ~1 —% % -1 1
o | =2 -1 2 —=1 0 = 3 4| =] 2
s 4 1 4 —2 1 L1 -2 -2

Ez azt jelenti, hogy z1 = 1,29 = 2,253 = —2.



2. feladat (a)

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert.
2z +4y + 32 =06

—r—3y+2z=5
3x+5y+82=7



2. feladat (a)

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert.
2z +4y + 32 =06
—r—3y+2z=5
3x+5y+82=7

2 4 3 6 S1<$>S2 _1 —3 2 5 51/(—1)
-1 -3 2|5 ~ 2 4 3|6 ~

3 5 8|7 3 5 8|7
1 3 -2|-5 s2—2s1 1 3 —2| -5 s2/(—2)
2 4 3 6 ~ 0 -2 7| 16 ~
3 5 8 7| sa=3s: | O —4 14| 22

1 3 —2|-5 1 3 —-2| =5

0 1 —-12]-8 ~ 01 -I] -8

0 —4 14| 22 | s3+4s2 | 0 O 0| —-10

Az utolsé sor egyenlete soha nem teljesiilthet, igy nincs megoldas.



2. feladat (b)

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert.
20 +4y+32=6

—r—3y+22=5
3z +5y+8z =17



2. feladat (b)

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszert.

20 +4y+32=6
—r—3y+22=5
3z +5y+8z =17

Hasonl6an az (a) feladathoz:

2 4 3] 67 siom 1 =3 2|57 si/-1

-1 -3 2| 5 ~ 2 4 3|6 ~
3 5 81|17 3 5 8|7

1 72 75 827281 ]. 3 72 75 52/(72)

2 3| 6 ~ 0 -2 7| 16 ~

3 —2|-5 13 —2|-5
1 -I]1-8| ~ |01

3
4
3 5 81 17 | s3-3s: | 0 —4 14| 32
1
0
0 —4 14| 32 | s3+4s2 | 0 O

Az utolsé sor egyenlete semmit nem mond, igy azt elhagyhatjuk.



2. feladat (b) folytatasa
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Mivel csak az els6 és a mésodik valtozé oszlopaban van vezéregyes, igy a
harmadik z valtoz6 szabad paraméter, értékét tetszélegesen megvalaszthatjuk.

A tobbi valtozé értékét ennek fiiggvényében tudjuk felirni:

. 17
els6 egyenlet: x+ 5= 19
7
masodik egyenlet: y—5%= -8
Tehat a megoldas:
r=19 — 1—272'

y=-8+1z

=

17

7
—8+ 52’



3. feladat

Oldjuk meg a valés szamok korében a

—2x1 — 6o — 623 — 814 = 10

T1 4+ 3xs + 23+ 224 + a5 =2
2x1 + 629 — 313 — x4 + 315 = 17
3x1 4+ 9xo 4+ 623 + 924 + 825 = 15

egyenletrendszert.



3. feladat

Oldjuk meg a valés szamok korében a

—2x1 — 6o — 623 — 814 = 10

T1 4+ 3xs + 23+ 224 + a5 =2
2x1 + 629 — 313 — x4 + 315 = 17
3x1 4+ 9xo 4+ 623 + 924 + 825 = 15

egyenletrendszert.

A kib8vitett matrix:

-2 -6 -6 -8 0]10
1 3 1 2 1] 2
2 6 -3 -1 3|17
3 9 6 9 8|15



3. feladat folytatasa
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3. feladat folytatasa

-2 -6 -6 -8 0]10 1301 0 1
1 3 1 2 1] 2

~(0 01 1 0|-2

2 6 -3 -1 3|17 000 0 1 3
3 9 6 9 8|15

Mivel a masodik és a negyedik oszlopban nincs vezéregyes, igy o és x4 szabad
valtozok.

A harmadik egyenlet: =5 = 3.

masodik egyenlet: r3try=-2 = T3 =—2—124
1-— 31‘2 — X4

elsG egyenlet: 1 +3x0+ x4 =1 = 1
Tehat a megoldas:

$1:1—3$2—$4
T3 =—2— 14 To, x4 €ER
335:3



Hazi feladatok

Oldjuk meg az alabbi egyenletrendszereket.

a b
(@) 2x4+3y—3z=4 (b)
3x+2y+z2=1

—zr+2y—z=>5

Szamitsuk ki az alabbi matrix inverzét.

N W N
— =
N WO

2r+3y—2z=>5
r+5y—22="17
—x+2y—z2=3



Bonuszfeladat

A Mini piskéta dsszetevdi: liszt, tojas cukor. A csomagolason ezek ardnya nincs
feltiintetve, viszont vannak tapértékadatok. 100 g termékben 11,62 g fehérje,
4,99 g zsir, 82,28 g szénhidrat és 420,13 kaldria van. A tapérték adatbazisbdl
kikerestiik az dsszetevék adatait:

100 g | fehérje (g) | zsir (g) | szénhidrat (g) | energia (kaldria)
cukor 0 0 100 385
liszt 10 1 76 364
tojas 13 10 1 143

Allapitsuk meg a 100 g kekszhez felhasznalt dsszetevék tdmegét.
(Gondoljunk arra is, hogy siitéskor a tészta viztartalma elparolog.)



Hazi feladatok megoldasa

(3) 2= —1,y=2,2=0;
(b) nincs megoldas.



