
Differenciálgeometria 1 1. zárthelyi 2016. november 2.

1. Definiáljuk a következő fogalmakat.
a) ı́vhosszfüggvény (2 pont)
b) normálśık (2 pont)
c) evolvens (2 pont)
d) zárt görbe (2 pont)

2. Mutassuk meg, hogy egy görbe átparaméterezése során az érintőegyenes nem változik. (4 pont)

3. Hogyan változik a binormálisvektor, ha egy egybevágósággal transzformáljuk a görbét? (2 pont)

4. Négy csúcspont tétel vagy az izoperimetrikus egyenlőség bizonýıtása (a szükséges lemmákat elegendő
kimondani). (6 pont)

5. Egy egyenesen egyenletes v sebességgel haladó járműben egy bogár egy v́ızszintes, R sugarú körön
egyenletesen v kerületi sebességgel körbe megy. Paraméterezzük a bogár által bejárt görbét. (6 pont)

6. Mennyi az lnx függvény grafikonjának (1, 0)-beli simulókörének a sugara? (6 pont)

7. Számı́tsuk ki a c1(t) = (2et+1, 1− t, t2 + 2) és a c2(t) = (
√
t + 1, t− 1, t) görbék metszéspontjukban az

érintők szögét. (6 pont)

8. Mely pontokban párhuzamos a c(t) = (2t − 5, 3t2, e2t) görbe binormálisvektora a 3y + 2z = 6 śıkkal?
(6 pont)

9. Bizonýıtsuk be, hogy ha egy görbe egy gömbön fekszik, akkor a normálśıkjai egy ponton mennek át.
(6 pont)
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