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Egy gyors és elemi bizonyitdst adunk a kovetkezd tételre: n = 5,6,7,...

esetén
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Jelolje a,, a kozépsod képletet. Mivel
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ezért a bal oldali egyenldtlenség fennall n = 5-re. Mdsrészt
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Tehdt az a, sorozat szigorian monoton né. Ezért elegendd azt megmutatni,
hogy
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Tekintettel arra, hogy
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valéjdban azt kell megmutatnunk, hogy
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Az az érdekes, hogy a fenti sordsszeget pontosan ki tudnank szémolni; az jénne
ki ra, hogy In3 — 1 ~ 0.099. Azonban itt most nem bajlédunk ezzel. Mivel
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3(3n+2)(3n+4)(n+1) 382865638053701 224800

n=0

es 1 37717984058802320713 568579 746 567 801 767
10 382865638053701224800 382865638053 701 224 800

ezért elegendd azt megmutatnunk, hogy

oo

2 968579746 567 801 767

<
n:zw 3(B3n+2)(3n+4)(n+1) 382 865 638 053 701 224 800
azaz hogy
i 1 < 3 568 579 746 567 801 767
ey Bn+2)Bn+4)(n+1) 2 382865638053 701 224 800
568579 746 567 801 767

255243 758 702 467 483 200
Mivel n > 19 esetén
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pozitfv (hiszen a 3x? — 562 — 101 polinom nagyobbik gyoke 28% V814 19), ezért
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255243758 702467483200 3717 45178 145 290 336 744 526 400

pozitivitdsa teszi teljessé a bizonyitast.



Végezetill megjegyezziik, hogy az a, képletben szereplé 2n 4+ 1 darab tag

harmonikus kézepe éppen 2n1+1. A fenti eredmények azt vonjak maguk utén,
hogy ugyanezen 2n + 1 darab tag szdmtani kozepe %11, ahol a b,, sorozat szi-

gortian monoton novekvéen tart az In3 ~ 1.099 hatdrértékhez. A konvergencia
sebességét a kovetkezd tdblazat szemlélteti:

n= |5 10 20 50 100 200
b, = | 1.0974 | 1.0983 | 1.0985 | 1.09860 | 1.098608 | 1.098611

Osszefoglalva: A szamtani kozép koriilbeliil 97 — 99 ezrelékkel magasabb a har-
monikus kézépnél.



