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Bizonyitjuk, hogy
2
n 3 _
k=1

Azt is megmutatjuk, hogy csak n = 1 esetén van egyenlOség.

Jelolje a bal oldalt a,, a jobb oldalt pedig b,. Az n = 1,2,...,7 eseteket a
kovetkez6 tdbldzat mutatja:

n |1 2 3 4 ) 6 7
an | 1.00 | 6.15 | 19.31 | 44.47 | 85.63 | 146.80 | 231.96
by, | 1.00 | 6.67 | 19.33 | 44.50 | 85.67 | 146.83 | 232.00

Az n > 8 esetekre pedig a kovetkezd bizonyitdst adjuk: Tekintsiik a koordindtarend-
szerben azt a konvex sokszoget, mely a kovetkezd pontok konvex burka: (1;1);
(1;0); (n®+1;0); tovabbd k = 1,2, ...,n? esetén a (k + 1; k). Ezen n? + 3 pont
konvex burka természetes médon felbonthaté n? darab téglalapra és n?—1 darab
derékszogli haromszogre a kovetkez6 médon definidlva a téglalapokat illetve a
haromszogeket: a k indexii téglalap atellenes cstcsai: (k;0) és (k + 1;Vk),
ahol k = 1,2,...,n%. A k indexfi hdromszog csicsai: (k;Vk), (k4 1;Vk) és
(k + 1;VEk +1), ahol k = 1,2,....,n?> — 1. A hdromszogek sszeriilete nyilvan
%. A k indexti téglalap teriilete v/k. Mivel az osszesen 2n? — 1 darab téglalap
illetve haromszog mindegyike az y = /x fliggvénygorbe, az z-tengely, az x = 1
egyenes és az x = n? + 1 egyenes kozott van, azért
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Most az m = n — 8 jeloléssel élve belédtjuk, hogy

azaz hogy

Valéban,
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20 (n® +1)2 < 20n® + 30n + 1

(200 + 30n + 1)* — 400 (n® +1)°
(20(m + 8)* 4 30(m + 8) + 1) — 400 ((m + 8)* + 1)
40m® + 660m> + 2940m + 1361
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Ez tehdt n > 8 esetén pozitiv. Ott tartunk, hogy
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azaz atrendezéssel
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De nem ezt kellett bizonyitanunk, hanem egy kissé erésebb &llitdst, hiszen
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Kissé pontosabb becslést kellene adnunk az n > 8 esetben! Az elsd 35 téglalap
és els6 35 haromszog esetében példdul

36
430
Vi de = == ~ 143.33333
1

értéket szamoltunk a felsd becslésben a 35 téglalap és 35 hdromszog teriiletosszege
helyett, ami egészen pontosan
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Most mar készen vagyunk, hiszen
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