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Harom a harmadikon és az aranymetszés
Hujter Mihaly
Ajanlads: A jelen irdst a szerzd fidnak huszonhetedik sziiletésnapjara ajanlja

Tekintsiink egy ABC D négyzetet, melynek oldalhossza legyen mondjuk 1 + /5.
Késobb ki fog deriilni, hogy miért szerencsés ez a valasztds. Az AB oldalon ve-
gyiink fel egy P pontot, a D A oldalon pedig egy () pontot tigy. Az AB tavolsagot
jeldlje p, a D@ tavolsagot jeldlje g. Most behtizva a PC és a QQC' szakaszokat a
négyzet teriiletét négy darab hdaromszogre bontottuk. Lehetséges-e, hogy a négy



haromszog teriilete egyenlé? Ki fog deriilni, hogy nem. De az lehetséges lesz,
hogy a QAP, a QBC és a CDP haromszogek teriilete megegyezzen. Ezen

teriiletek kétszeresét rendre felirva: (1 + /5 — q)p, (1 + v/5 — p)(1 + V/5),
(1 ++/5)q. A kovetkezd egyenletrendszert nyerijiik:
(1+V5—q)p = (1+v5-p)(1+V5)
(1+V5—p)(1+VE) = (1+V5)qg

Pozitiv p-re az egyenletrendszernek egy megolddsa is van: p = 2, g = /5 — 1.
Tehat a négy haromszég koziil haromnak a teriilete:
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Mivel a négyzet teriilete (1 + \/§> , ezért a negyedik haromszog teriilete:

(1+\/§)2—3-2:2\/§



Mindazondltal 1 : 1 : 1 : +/5 ardnyban tudtuk felosztani a négyzet teriiletét.
Ehhez a P és (Q pontok helyzetét tgy kellett megvalasztani, hogy az AB illetve
a DA oldalakat aranymetszés szerint osszak két részre, hiszen
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Most kérdezziik meg a kovetkez6t: Hogyan kell megvalasztani a p és g értékeket,
hogy a tekintett haromszégek koziil az elsé harom teriilete szdmtani és mértani
kozepe is 2 legyen? A kovetkezd egyenletrendszert nyerjiik:

1+vV5-qgp+(1+V5—p)(1++V5)+(1++V5)g = 12
(1+vV5—q)p- (1+vV5—p)(1+V5)-(1+V5)qg = 64



Ennek a megolddsa ugyanaz, mint az elébb!

A hdarom hdaromszogre vonatkozdé harmadik kérdésiink legyen a kovetkezd: Hogyan
kell megvdlasztani a p és q értékeket, hogy a tekintett haromszégek koziil az
elsé harom teriilete szamtani és négyzetes kozepe is 2 legyen? A kovetkezd

egyenletrendszert nyerjiik:

(1+v5-—gp+(1+V5—p)(1+V5E)+(1+V5)q = 12
((1+\/§—q)p)2+((1+\/§—p)(1+\f5))2+ ((1+\/§)q)2 48

Ennek a megolddsa is ugyanaz, mint az el6bb!



