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Reiman Istvannak sok-sok érdekes matematikai feladvanya maradt fenn. Ezek
egyikének atfogalmazdsa a kovetkezo:

Egy elromlott kakukkos dra minden oraban tébbszér kakukkol egyet-egyet. Két
egymds utani kakukkolas kézott vagy 2, vagy 4, vagy 6 perc telik el; mindegyik
sziinethossziisag ugyanolyan gyakorisagu. A kakukkoldsok ilitemezése dranként
periodikusan ismétlodik. Igazolando, hogy a kakukkolasokbdl elnémithato néhdny
gy, hogy pontosan fél oranként ismétlédjenek csak a hangjelzések.

Most ismertetjiik a feladvany egyik megoldasat.



Mivel 60/(2 + 4 + 6) = 5, ezért 3 - 5 kakukkolds van 6ranként. Nevezziik
a kakukkolasokat 22-esnek, 24-esnek, 26-osnak, 42-esnek, 44-esnek, 46-osnak,
62-esnek, 64-esnek vagy 66-osnak attél fiiggden, hogy eldttitk és utdanuk hany
perces csend van; példdul a 46-os kakukkolds el6tt 4 perces, utdna 6 perces a
csend. Vegyiik észre, hogy egy 22-es kakukkolds utan vagy 28, vagy 30, vagy
32 perccel kell, hogy legyen kakukkolds, mert kiilonben legaldbb 8 perces csend
lenne. Mindazonaltal barmelyik eset is kovetkezik be, hamar készen lesziink a
bizonyitassal.

Feltehetjiik tehat, hogy nincs a kakukkoldsok kozott 22-es tipusi. Mivel 2 perces
csendnek 6rdanként éppen 5-szor kell bekovetkeznie, ezért a 15 kakukkoldsbdl
éppen 10 darabnak kell a 24-es, 26-0s, 42-es, 62-es tipusokbdl kikeriilni.

Az altalanossag korlatozasa nélkiil feltehetjiik, hogy a kakukkoldsok éppen pdros
perc idopontokban térténnek, tehat példaul 12:00-kor vagy 12:02-kor, vagy stb,



vagy 12:58-kor. Az itt felsorolt 30 idépont koziil 15-ben van kakukkolds, 15-ben
csend van. Ha valamely kakukkolds utan pontosan 30 perccel is van kakukkolds,
készen vagyunk. Feltehetjiik tehat, hogy a 15 darab csendes pdros perc idopont
mindegyike utdn pontosan 30 perccel torténik kakukkolds, és a 15 kakukkolas
mindegyike utdn pontosan 30 perccel egy csendes paros perc idépont van. Ebbdl
mar kovetkezik, hogy egy 62-es, 64-es vagy 66-os kakukkolds utdan pontosan 26
perccel és pontosan 28 perccel is kell lenni kakukkoldsnak. Tehdt 6 perces csend
vége utdn éppen 26 perccel egy 2 perces csend kezdddik. Mivel 62-es, 64-es, 66-0s
kakukkolas 6sszesen 5 darab van éranként, ezen kakukkoldasok utan 26 illetve 28
perccel megkapjuk a 10 darab kakukkolast a 24-es, 26-0s, 42-es, 62-es tipusokbdl.
Nyilvdn a 2 perces csendes szakaszok elején van a 42-es vagy 62-es tipus, és a
végén a 24-es vagy 26-o0s tipus.

Mivel 6ranként 5-szo6r van 6 perces sziinet, az dltalanossdg korlatozdsa nélkiil
feltehetjiik, hogy a 12:00, 12:02, 12:04, ..., 12:28 idépontok koziil pontosan 3-
szor kezdodik el egy-egy 6 perces sziinet, és éppen 12:00-kor is van kakukkolds,



méghozza 62-es vagy 64-es vagy 66-os tipusi. Ekkor tehat 12:28-kor is van
kakukkolds. A fentiek szerint az itteni 28 perc hosszi intervallum tartalmaz 3
darab 6 perces és 2 darab 2 perces sziinetet. Ez 6sszesen 3-6 4 2 -2 = 22 perc.
Mivel 28 oszthat6 4-gyel, de 22 nem, ez ellentmondas, hiszen a tdbbi sziinetnek

mind 4 percesnek kell lenni.

A megnyert ellentmondas bizonyitja, hogy a 15 kakukkolasbdl elnémithaté 13
ugy, hogy a maradék 2 kozott éppen 30 perc legyen az idokiilonbség.



