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Reiman Istvdan egyik feladata volt a hetvenes évekbdl, a nemzetkozi didkolimpiai

szakkorrol a kovetkezo:

Legyen egy tetszdleges ABC' haromszégben O egy tetszbleges belsé pont, és az
AQO és BC egyenesek metszéspontja D, a BO és C'A egyenesek metszéspontja
E, a CO és AB egyenesek metszéspontja F'. Legyen tovabba A\ = AO/OD,
uw= BO/OE, v=CO/OF. Bizonyitando, hogy A\uv =2 + X+ u + v.



Bizonyitas. Az ABC' haromszog teriiletét vegyiik 1 egységnek. Ekkor az ABO
hdromszog teriilete:
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Mindazonaltal megkapjuk, hogy
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A fenti jel6lésrendszerrel konnyen megfogalmazhaté az ismert Ceva-tétel egy
egyszerli bizonyitdsa is. Az AD egyenes az A-ndl |évo szbget kettévagja; a
jobb oldali legyen a1, a bal oldali ap. Hasonléan kapjuk a B és C' pontoknal a
B1, Bo, ¥1.,772 szogeket; mindig a kisebb indexii van jobbra.

Ceva-tétel: A sinq;sin Bjsin~y; szorzat ugyanaz a szim j =1 és j = 2
esetén.

Bizonyitas: Jel6lje a BC' és AD egyenesek altal bezart sz6g szinuszat p. Hason-
|6an kapjuk az E/ és F' pontoknadl |évo szbget szinuszara a q illetve » szamokat.
Az AF O haromszogre alkalmazva a szinusz-tételt azt kapjuk, hogy
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Hasonléan nyerjiik az
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Tehdt megkapjuk, hogy

sin aq sin B siny1 = Auvpgr

A fenti egyenléség jobb oldala nem valtozik, ha a fenti definiciékban a bal és
Jjobb szavakat felcseréljiik. A bal oldalon viszont az 1-es index 2-esre viltozik Ez



teljessé teszi a bizonyitdst.

A fenti két tétel kombindldasaval megkapjuk a kovetkezét:

Mind 5 =1, mind 5 = 2 esetén fennall, hogy
sin ;i sin B sin 7y

pgr

=24+ A+pu+v



