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Menelaosz-tétel:

TOLOT4 = T1T3TH



Bizonyitas. A tételt komplex szamok segitségével bizonyitjuk. Az altaldnossag
korlatozasa nélkiil feltehetjiik, hogy az dbran a bal alsé cstics az origd, és hogy az
alsé vizszintes vonal a valds tengelyre esik. Mivel a Menelaosz-tétel allitdsa nem
fligg a tavolsagegység megvdlasztdsatdl, feltehetjiik, hogy xg — x5 = 1. Ebbdl
kdvetkezOen az abran a valés tengelyen lathaté kozbiilsé osztépont 1, mint valds
szam. Az dbrdn a jobb alsé pont pedig xg, mint komplex szam. Az dbran a felsé
csticsot, mint komplex szamot jel6lje z. Nyilvdn z nem valés.
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Az x1 és xo hosszlsdgl szakaszok kozbs pontja nyilvdn 513111%2’ mint komplex

szam. Hasonloképpen az x3 és x4 hosszlsagl szakaszok kézds pontja 1—|—%,
mint komplex szam. Tekintettel arra, hogy a —22— 1+ za(2—1) és xg komplex

T1+x2’ T3+T4
szamok egy egyenesen vannak, valamely \ valés szamra fennall, hogy
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Bevezetve az xp/x1 = a és az x3/x4 = b jeldléseket, a fenti egyenléség igy
irhaté:
z—1 AZ
1+ =
1+ 1+4a
Ugyanakkor a bizonyitandé egyenléség ezzé szelidiil:

+ (1= Ao (1)

xoga = b(xg — 1)
azaz

zo(b—a) =0 (2)

Marmost (1)-ben a z kivételével minden betii valés szamot jeldl, z pedig nem
valés. Ezért a két oldalon ugyanolyan egyiitthatéja van z-nek. Ezt nyerjiik tehat



(1)-bal:
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Az utébbi egyenletet beszorozva (b — a)-val, bevezetve az y = xg(b— a) jeldlést,

és megoldva az egyenletrendszer A-ra és y-ra ezeket kapjuk: y = b, A = %”TJF%

Megnyertiik tehat a bizonyitandé (2) egyenléséget.



