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Tartalmi Osszefoglalé. A rombuszt angolul gyémantnak is nevezik. A rom-
buszt 4tléi haromszogekre bontjak; ezekbe a haromszégekbe kérok irhaték, és a
korok kozéppontjainak tavolsdgdra vonatkoznak azok a tételek, melyeket a jelen
dolgozatban bizonyitunk. Egy aszimmetrikus gyémantbdl szimmetrikus brillidns
csiszolhatd; a mi tételeink [ényege is az, hogy aszimmetridbdl indulva meglepd uj
szimmetridkra leliink.



Bevezetés és a tételek kimondasa. Egy rombusz atléival harom féle harom-
szbgre bonthaté attdl fliggden, hogy vagy az egyik, vagy a masik, vagy mind-
két atlét hidzzuk be. A hiaromszogek beirt kére méret szerint harom féle lehet;
ezen harom méret azonban érdekes médon Osszefiigg: a legnagyobb és a kbzépso
méretil méretil sugarak szorzata éppen a legkisebb sugdr négyzetének a dupldja.
Bizonyitani fogjuk a fenti allitdst, amelynek egy olyan véltozatat is megadjuk,
amikor egy aszimmetrikusnak dbra rejtett szimmetridja vilaglik ki. A fenti allitas
egy atfogalmazdsa (ha a koroket egyazon rombuszban tekintjiik): a fent emlitett
korok koziil a négy legkisebb méretii kbr kbzéppontja altal meghatdrozott rombusz
(valojaban egy négyzet) teriilete megegyezik a mdsik négy kér kbzéppontja altal
meghatdrozott rombusz teriiletével. Egy masik dtfogalmazdsa a fenti tételeknek:
egy rombuszba a fenti értelemben beirt nyolc kér koziil méretre a legkisebb négy
Osszteriilete megegyezik a két legnagyobb kér Gsszteriilete és a két k6zépsd méretii
kor Osszteriilete mértani kbzepével.



A hdarom gyémant abrdja a beirt korokkel. Tekintsiink hdarom egybevdgd
rombuszt. Az elsét bontsuk két haromszogre az egyik 4atléjdval, a harmadikat
bontsuk két haromszégre a masik atléjaval, a kozépsd rombuszt pedig bontsuk
négy haromszogre mindkét atlé behidzasdval. Az igy nyert nyolc darab haromszoég
mindegyikébe irjunk be egy-egy kort. A rombusz kozéppontjdra szimmetrikus
korpdrok kozéppontjait kossiik Ossze szakaszokkal: igy nyeriink Gsszesen négy
szakaszt. A kozépsd rombusz esetében a két szakasz nyilvan egyenld hosszi és
merdlegesen felezi egymast.



Ujabb atfogalmazasok. Allitjuk: a kozépsé szakasz hossza éppen mértani
kbézepe a két szélsé rombuszban fellépd egy-egy szakasz hossziisaganak.

Jelslje p illetve ¢ a két szélsé rombuszban a beirt kérok sugarat. Allitjuk: a
kozépsd rombuszban a beirt kérok sugara éppen \/pq/2.

A legutolsé allitasunk nyilvan dgy is fogalmazhatd, hogy a korok kézéppontjait
0sszekotd, az dbrdkba bejeldlt szakaszok hossza az elsé rombuszban 2p, a har-
madikban 2q, a kézépsbében pedig 2, /pq.

Bizonyitasok. Az dltalanossag korlatozasa nélkiil feltehetjiik, hogy a tekintett
rombuszok teriilete éppen 2 egység. Az egyik atlé hosszanak felét jelolje d;
ekkor a masik atlé hosszanak fele d_l, a rombusz oldala pedig Vd2+d2. Az
altaldanossdg korldtozdsa nélkiil feltehetjiik, hogy d < 1, azaz hogy az els6é atlé a




rovidebb (pontosabban nem hosszabb) a két 4tl6 koziil. Az elsé és a harmadik
rombuszban a hdromszogek teriiletébdl megkapjuk a kovetkezd Gsszefiiggéseket:

p <\/d2 +d-2+ d) =1 g (\/d2 +d2 4 d_1> =1 (1)

Ha a k6zépsd rombusz esetében a beirt korok sugarat r jeloli, akkor a haromszégek
teriiletét tekintve ezt nyerjiik:

r(\/d2+d—2—|—d+d_1> —1

Bevezetve az s = % + 21_d jelolést ezeket kapjuk:

d+d 1 =25 d° +d 2 =145%2_-2

T(\/4S2—2+28) =1
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Az utébbibdl az adédik, hogy s = 127~ amibél pedig az, hogy
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mivel nyilvan 2r < d < 1.

Ugyanakkor s definiciéjabdl és abbdl, hogy 0 < d < 1, megkapjuk, hogy

d:s—\/s2—1 d_1:3_|_ s2—1



Az (1)-beli egyenletek Gsszeszorzasdval ezt nyerjiik:
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Ebbdl a végeredmény: r = ,/pq/2. A fentiekben felsorolt &llitdsok tehat bi-
zonyitdst nyertek.



