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Ismeretes, hogy euklideszi szerkesztéssel harmadolhaté a 177—0 nagysagl (tehat 18°-
0s) szog, de nem harmadolhaté a 75 nagysdgi (tehdt 15°-o0s) szog. ltt mi most
megmutatjuk, hogy a ﬁ nagysagul szog is harmadolhatd, st dltalanosabban bi-
zonyitjuk, hogy ha adottak olyan A, B, C' nemnegativ egész szamok, melyekre

B+ C =9¢és2A+ B + 1 oszthaté 9-cel, akkor egy olyan adott o hegyesszég,



melynek nagysidga fokokban kifejezve pontosan A.BC'BC' ... (tehat olyan sza-
kaszos tizedes tort, ahol az ismétl6dd szakasz BC'), euklideszi szerkesztéssel har-
TT

madolhaté. (Fokokban kifejezve 17 Pontos értéke: 16.3636..., ezért ennek a
szamjegyeire is teljesiilnek a felsorolt feltételek.)

Ebben a dolgozatban bizonyos adott o hegyesszogeket szandékozunk harmadolni
a szokdasos euklideszi szerkesztésekkel. Ismeretes, hogy 9°-ot egész szamszor
véve olyan szogeket nyeriink, melyeket tudunk harmadolni, mert 3° t6bbszoroseit
meg tudjuk szerkeszteni. Mivel szoget felezni is tudunk, ezért természetesen
4°30’ egész szamszorosait is tudjuk harmadolni, sét 2°15’ egész szamszorosait
is. Ebbdl kovetkezéen kK =1,2,3ésn =0,1,2,...,9 esetén tudjuk harmadolni
mindazokat az a hegyesszogeket, melyek fokokban kifejezve felirhaték 9n + %
alakban. Ezek k6zétt példaul tudjuk harmadolni a 60°45’-es széget (hiszen 9-6+
9-3

7T = 60.75). Nem ismeretes azonban egyetlen olyan 0 < m < 45 egész szdm



sem, melyre a 60° plusz m ivperces szdget harmadolni tudnank. Erdekes médon
az alabbiakbdl kideriil, hogy olyan szoget viszont tudunk harmadolni, melynek a
nagysdga teljes pontossdaggal 60.5454... fok, ahol tehat a szakaszos tizedes t6rt
szakasza: 54. Ez a szog fokokban és ivpercekben kifejezve: 60°32.7272..." .

Jeloljon A, B, C olyan nemnegativ egész szamokat, melyekre A < 89, B4+C =9
és 2A + B + 1 oszthaté 9-cel.Jeldlje a (2A 4+ B +1)/9 egész szamot D. Tehat
B+(C=9é2A4+B+1=9D miatt B=9—-Cé2A=C+9D — 10.
Vegyiik észre, hogy fokokban szamolva
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Kovetkezésképpen
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= 3(C + 11D — 10) — 7a

Mivel ismert, hogy 3° szerkeszthetd, ezért a fenti képlet jobb oldala is. Nyertiink
tehat egy euklideszi szerkesztést az o szog harmaddra. Bizonyitottuk tehdt az
alabbi tételt:

Tétel. A fenti feltételek teljesiilése esetén az A.BCBC' ... fokos sz6g euklideszi
szerkesztéssel harmadolhato.

A fent emlitett 60°32.7272..." nagysagl, azaz 60.5454 . .. fokos szégre is alkal-
mazhato a tétel, mert 2-60+5+1 =126 =9 - 14.
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