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Legyenek a, b tetszdleges pozitiv szamok. El6szor igazoljuk kovetkezét: A (—a; a),
(—1; —1) és (b; —b) pontokon atmend kér atmegy az (ab; ab) ponton is.

Jelolje a pontokat a fenti felsoroldsi sorrendben: P, ..., P4. Marmost Py, P», P3
korét a kovetkezoképpen kapjuk: Mivel



(—asa

(—1: -1)




((a+ 1)(b— 1) +&>2+ ((a— (b+1) a>2 _ (@®+ 1) +1)

2 2 2 ’

((a+1)2(b1)_|_1>2+<(a1)2(b+1)+1>2 _ (a2+1)2(b2+1)’
2 2

((a—l— 1)2(b— 1) _b> N ((a— 1)2(b+ 1) +b> _ (@4 1)2(b2+ 1)

ezért a kor sugara \/(a2 +1)(b%2 4+ 1)/2, a kézéppont - illetve y-koordinatdja
pedig (a + 1)(b — 1)/2 illetve (a — 1)(b+ 1)/2. Mivel

((a—l— )(b-1) ab>2 N ((a ~1)(b+1) ab>2 _ (@ + 1) +1)

Y

2 2 2

ezért Py is rajt van a kéron.

A hirnégyszogiink atléi az origéban metszik egymdst. Nyilvdn minden olyan



hurnégyszég, melynek 4tléi merdlegesek egymadsra, koordindtdazhaté a fenti mé-
don: Az atlék metszéspontja lesz az origd, a metszéspont és egy teszOleges
kivalasztott cstics tavolsaga pedig /2 egységnyinek vehetd, igy a kiszemelt cstics
P>-nek tekinthet6. A fenti tétel miatt alkalmas a, b pozitiv szamokkal a maradék
hdrom cslcs a fenti P3, P, P pontokkal azonosithaté. Az dtlok merdlegességébdl
kdvetkezik, hogy a kor kbzéppontja a négyszog belsejében van (hiszen mindegyik
oldalhoz tartozé keriileti sz6g egy-egy derekszogii haromszog hegyesszoge).

A madsodik tételiink: Egy olyan hidrnégyszégben, melynek 4tloi merdlegesek,
barmely oldal hossza plusz kétszer a szemkézti oldal felez6pontjanak tavolsaga a
hozza tartozo kérivtol éppen a kér atmérdjével egyezik meg.



Tekintve az atlék alkotta derékszogii haromszégekre vonathozé Thalesz-tételt,
a fenti tétel igy is atfogalmazhaté: Egy olyan hirnégyszégben, melynek atloi
merolegesek, barmely oldal felezbpontjanak tavolsaga az atlok metszéspontjatol
megegyezik a szemkézti oldalnak a kérkézéppontol mért tavolsagdval.

A fent megbeszélt szimmetria-tulajdonsdgok miatt a tételt elegenddé a Pi P>
oldalra bizonyitani. Ennek hossza:

Vica = (-1)%+ (@~ (-1))2 = 2 (a2 + 1)

A szemkozti oldalnak és a kor kozéppontjanak tavolsaga:

b+ab (a+1)(b—1)\° [—b4ab (a—1)(b+1)\*> [a2+1
( 2 2 >+< 2 2 >_ 2







Tehat a szemkozti oldal kézéppontjdnak a hozza tartozé iv felezbpontjatél mért
tavolsdga:

\/(a2 +1)(2+1) a2 +1
2
Marmost

\/2 241) 42 (\/(a2—|—1)(b2—|—1) a2+1):\/2(a2—|—1)(b2+1)

2

Ez pedig valéban a kor atméroje. l



