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Tétel. Legyen AgAj --- Aq13 egy szabdlyos 14-sz6g, ahol Ag és A7 tavolsdga 2
egységnyi. Ekkor minden n egész szamra AOA%” + AoAgn + AOA%” IS egész
szam. Példaul n = 1 esetén 5, n = 2 esetén 13, tovabba n = —1 esetén 6.



Bizonyitas. Jeldlje AOA%” + AOA:%” + AoAgn értékét an. Legyen u = cos % +
sin % Vilagos, hogy u’ = —1, és hogy a komplex szdmsikon k = 0,1,2,--- ,13
esetén Ay és uk egymdssal azonosithaté. igy k = 1,3, 5 esetén

Az egyszeriibb jeldlések érdekében hasznéljuk a p, g, r betiiket: p = 2 —u+u® ~

0.198, g =2 —u3 + u* ~ 1555 és r = 2 + u? — u® ~ 3.247.

Marmost

ag = AgAY + AgA+ AgA =’ + P+ ¥ =14+14+1=3
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Tovabba
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A fetiekbdl megkapjuk, hogy
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Kiszamithatjuk tovabba a kovetkezot:
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A fentiekbdl kovetkezden p, g, r a kdvetkezdé harmadfoku polinom harom kiilén-




b6zd valds gyodke:

f(z) = (z=p)(z—q)(z—T)
= 22— (p+q+71)2*+ (pg + qr + rp)z — pqr
= 23 -5224+62-1
Ezekb6l adéddéan a z = p, a z = q és a z = r esetben is fennall tetszbleges
egész n-re, hogy
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Tehat

ap+3 = Sap42 —0ap41+ ani3

anp—3 6a,—2 —b5ap—1+ an



Fent lattuk, hogy ag = 3, a1 = 5, an = 13, tehat teljes indukciéval megkapjuk,
hogy minden egész n-re a, egész szam. Példaul a_1 = 6ag — bay + ar =
6-3—5-5+ 13 = 6. Ezzel a bizonyitast befejeztiik.



