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Ajanlas. Baratunk tiszteletére, akinek a hatvanhatodik sziiletésnapja kozeledik.
Tartalmi 6sszefoglalé. A jelen dolgozat egyik célja, hogy 66° kotangensére egy
preciz, de kissé bonyolultnak |atszé Gsszefiiggést bizonyitson. A madsik cél, hogy
tovabbi érdekes Gsszefiiggéseket soroljon fel ugyanerre a hegyesszégre vonatkozdéan.

Ez utébbiak bizonyitdsdat azonban mar az olvaséra bizzuk.

Hatvanhat fok kotangensének pontos értéke.

cot 66° = \/ 23 + v/500 — /1020 + 1/1039680



Megjegyzés. Kissé hosszadalmas, de csak elemi miiveleteket igényel, hogy a
fenti bonyolult képlet reciprokat kiszamitsuk, és megkapjuk, hogy

tan 66° = \/7—\/20—|—\/60—\/2880

Felhaszndlandé jélismert Osszefiiggések. A kovetkezd Gsszefiiggések kozis-
mertek, bizonyitdsukkal egyiitt konnyen fellehetdk az interneten:

2 cos2 r = cos2x + 1
4 cos3 r = cos3x + 3cosx
8cos4x = cosdx —|—8c052:1: —1

3

16 cos® & = cosbxr +20cos”xz — bcosx



Az utolsé egyenléséget ©* = 36°-ra alkalmazva megkapjuk, hogy 4 cos36° =
1+ /5. Ebbsl 4sin36° = 1/10 — /20.

Hatvanhat fok koszinuszanak és szinuszanak pontos értéke. Az ismert ad-
diciés képletekbol:

cos66° = cos(30° 4 36°) = cos30° cos 36° — sin 30° sin 36°
sin66° = sin(30° 4 36°) = sin 30° cos 36° + cos 30° sin 36°
Tehat

8cos66° = V341 —\/10—\/20
85in66° = 1—|—\/§+\/30—\/180




Hatvanhat fok kotangense képletének bizonyitdsa. A fentiek szerint azt kell

igazolnunk, hogy

1+ /5 + /30 — v/180

és

\/ 23 + /500 — /1020 + /1039680

szozata éppen

V3 + V15 — /10 — v20



Marmost

(1+x/§+ \/30—\/@>2 (23+\/ﬁ—\/1020+\/1039680>
—(\/§+\/1_—\/10—\/%>2:0 |

Tovabbi érdekes képletek hatvanhat fokra vonatkozéan.

sin66° = 4cos8°sin22°sin38°
cos66° = 4sin8° cos22° cos 38°

tan66° = tan72° —tan36° — tan6°

tan 660 — 21° 4+ sin21°  sin44° +sin88°  cos68° + sin 70°
an — — —
cos21° — sin 21° cos 44° 4 cos 88° sin 68° — cos 70°




sin 18° 4+ sin 66° sin 48° + sin 66°

tan 42° = cot 33° =
cos 18° + cos 66° cos 48° + cos 66°
1
= \/8— V20 + \/60— /2880
cosl66O
_ — \/15+\/180—\/_—2
sin 66°

sin 66° = sin 6° + sin 30° — sin 42° + sin 78°



