Haladvany Kiadvany 2023.10.20

A szabdlyos 12-sz6g diilényekre bontdsa
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Ajanlds: Hollo-5zabé Ferenc (1965-2022) emlékére.

A rombusz régi magyar neve: diilény. A Czuczor—Fogarasi szétar szerint olyan
négyszog, melynek oldalai egyenld nagysaguak. Az els6 dbran egy olyan szabalyos
12-sz6g (angolul: dodecagon) diilényekre bontdsa lathatd, ahol a rombuszok min-
degyike egységnyi hosszlisdgl, a 12-szog oldalhossziisaga pedig 2 egységnyi. A
rombuszok koziil az egyik fajta négyzet, a masik fajta 60-fokos hegyesszogii, a har-
madik fajta pedig 30-fokos hegyesszogii. A négyzet teriilete 1 egység, a 30-fokos



rombuszé 1/2 egység, a 60-fokosé pedig v/3/2 egység. A felbontas érdekessége,
hogy 12 példanyban tartalmazza az 1 egységnyi élli szabalyos 12-sz6g felbontdsat
3 négyzetre, 6 darab 60-fokos és 6 darab 30-fokos diilényre. Mellékeredmény: Az
1 egységnyi oldali szabalyos tizenkétszog teriilete:
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Tovabbi érdekesség, hogy az dbra kozepén lathaté 12 darab 30-fokos diilénynek
a kozépponttdl legtavolabbik csticsa éppen egy 1 egységnyi élli szabdlyos 12-
szbget alkot. Ezen tizenharmadik dodecagonnak a teriiletére is megkapjuk a fenti
képletet, hiszen
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Ez a képlet Kiirschak Jozsef (1864-1933) hires mozaikjabdl is kiolvashats. A

masodik dbran megmutatjuk, hogy a szabdlyos 12-sz6get Kiirschak 60-fokos és






150-fokos, 1 egységnyi szari egyenl6szari haromszogekre bontotta. A felhasznalt
haromszogeknek éppen a harmada elegendd ahhoz, hogy a 12-széget olyan négy-
zetre egészitsiik ki, melynek oldalhossziisdga megegyezik a 12-sz6g leghosszabb
atléjdéval. Ez az atldhossziisag pedig kétszerese a 150-fokos egyenldszari harom-
szog alapja hosszanak, azaz 2 - 2 - sin 75° = v/6 + /2. Ezen szadm négyzetének
haromnegyede pedig éppen

S (VB+v2)’ =6+3V3

Végiil megjegyezziik, hogy az elsé abra alapjan is szemmel lathatéva tehetd,
hogy az egységnyi élli szabdlyos dodecagon legnagyobb atléjara rajzolt négyzet
tobbletteriilete a dodecagonhoz képest éppen a dodecagon teriiletének harmada.
Az utolsé abran megmutatjuk, hogy a kiegészitéshez éppen 4 darab 30-fokos és
2 darab 60 fokos diilényre van sziikség. Mivel 2 darab 30-fokos diilény teriileta-
zonossag alapjan atvalthaté 1 darab négyzetre, készen vagyunk, hiszen 1 négyzet,
2 darab 60-fokos és 2 darab 30-fokos diilény éppen az 1 egységnyi oldalt szabdlyos
dodecagon harmada.
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