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Diirer kissé pontatlan 6tszogszerkesztése
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Az dbra azt mutatja, hogyan prébdlkozott Diirer az egységnyi oldali szabdlyos
Otszog szerkesztésével. Eloszor felvette az egységnyi hossziisagi AB szakaszt,
majd A illetve B kozépponttal rajzolt egy-egy egységnyi sugaru kort, melyek met-
széspontja C' és D. Most D kdzépponttal tjabb egységnyi sugari kor kovetkezett,
és ezen kor az el6zd kettobdl kimetszette az F és F' pontokat, rovabba a C'D



szakaszbdl a G pontot. Az EG illetve az F'G félegyenesek metszik ki az elsé két
korbol a H és J pontokat.

Diirer azt feltételezte, hogy a J, A, B, H pontok egy szabdlyos 6tszoget definial-
nak. Ha ez igy lenne, akkor a JB = AH hossziisag értékenek és a JH sza-

kaszhossznak is (1 + \@) /2 =~ 1.618034 nagysagtinak kellene lennie. A pontos
szamitasok azonban nem ezt mutatjdk.

Felvesziink egy derékszogii koordindtarendszert tgy, hogy A = (_71, 0) és B =
(1,0). Ekkor E = (-1,#), F = <1%@) G = (0,1 = \/7§>

Az F'G egyenes egyenletét ax + by = 1 alakban keressiik. Mivel dtmegy az F'
és (G pontokon, ezért
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Ebb&l azt nyerjiik, hogy a = b = 4 + 24/3. Mivel (4 + 2\@) (1 — \/75) =1,
V3

ezért az egyenes egyenlete x +y = 1 — 5= alakban is irhat6. Tekintve, hogy az

2
elsd kor egyenlete (a: + %) + y2 = 1, megkapjuk, hogy J elsé koordinataja:
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Tehat a JH szakasz hossza:
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Ez egy kicsivel tébb, mint az egységnyi oldali szabdlyos 6tszég pontos atléhossza.

Megallapithajuk, hogy Diirer szerkesztése csak kozelitdleg helyes; a relativ hibdja
mintegy hdromnegyed szdzalék az atléhossziisdgokban, hiszen
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Az ot atlé koziil ez a hiba csak egynél meriil fel; a tobbi négy esetében is
kiszamithatjuk a hibat, de ott kisebb aranyi eltérést fogunk tapasztalni. Diirer
otszogének az AB oldaltdl legtavolabbi cstcsa (0, t), ahol
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Tehat az A-bdl indulé egyik atlé hossza: \/% +t2 ~ 1.6081. Az ugyaninnen
indulé masik atlé hossza pedig
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A B-bdl indulé atlék nyilvan ugyanekkordk. Marmost

1.6081 1.621
008 ~ 0.9939 =1 — 0.0061 ; 0218 ~ 1.0023
1.6180 1.6180

Osszegezve: Diirer 6t atléja koziil két darab koriilbeliil 0.61 szazalékkal révidebb a

kelleténél, két darab koriilbeliil 0.23 szazalékkal hosszabb a kelleténél, a leghossz-



abb 4tlo pedig koriilbeliil 0.75 szdazalékkal hosszabb a kelleténél. Mindazonaltal

2-0.61—-2-0.23-0.75=0.01

Ez azt jelenti, hogy az 4tlék dtlaghossziisdaga mar majdnem tokéletes.

Fél évezreddel Diirer eredeti konstrukcidja utdn adunk egy egyszer(i Gtletet a
szerkesztés majdnem tokéletesre vald feljavitasara: Az elsé illetve a masodik koron
megmaradva a J illetve H pontokat koriilbeliil hat-hat ezreddel kozelebb kell
vinni C' ponthoz. Tehat péddul egy A2-es méretii razlapon 165 milliméteres
oldalhosszusdgbdl kiindulva koriilbeliil csak egy-egy milliméternyit kell valtoztatni

a J és H pontok helyzetén.

Nem szabad elhallgatnunk, hogy a Diirer el6tti évszdazadokban mar ismert volt a
tokéletesen pontos eljaras a szabdlyos 6tszog szerkesztésére. Diirer modszerének
viszont két elénye is van. Egyrészt egyszeriibb, és gyorsabb, foleg akkor, ha az
Otszog oldalhosszlisdga van elére megadva, és nem a koriilirt kér. Masik elony az,



hogy menet kdzben nem kell megvaltoztatni a korzd nyilasdt. Ha egy iskoldkban
haszndlatos olcsé miianyag korzével korzonyilast valtoztat a tanuld, biztosra ve-

hetjiik, hogy egy szdzaléknal nagyobb pontatlansdgok lesznek a megszerkesztett
abrdjan.
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