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Mottó: sudár jegenyefa, földre hajlik az ága (népdal)

Az n-edik háromszögszám: 1 + 2 + � � � + n. Két évszázaddal ezel½ott Gy½ory
Sándor (1795�1870) a sudar szám elnevést adta az ilyen számoknak. Megértjük
az elnevezéseket, ha így írjuk fel a számokat:
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+1 + 1

+1 + 1 + 1
...

+1 + 1 + 1 + � � �+ 1

Megemlítjük még, hogy Nyiry István (1776�1838) a háromszögszámoknak, a
négyzetszámoknak, az ötszögszámoknak stb a szegletes számok elnevezést adta
(latinul: numerus �guralis). Visszatérve Gy½ory Sándorhoz: ½o a binomiális
tételt kétszaki oktatmánynak hívta. Mármost az n-edik háromszögszám úgy
is értelmezhet½o, mint az (1+x)n+1 binomhatvány kifejtésében x2 együtthatója,
azaz a "négyzetes" tag együtthatója egy "háromszög"-szám.
Itt most egy új meghatározását adjuk a háromszögszámoknak egy geometriai

négyzet felosztásából kiindulva. Adott n � 3 egész számra tekintsük egy (n �
1)�(n�1)méret½u négyzetet, és a két átlójával osszuk négy egyenl½o részre. Aztán
az egyik oldalon az egyik saroktól mérjünk le 1 illetve 2 egységnyi távolságot, és
további három-négy egyenes behúzásával készítsük az ábrán látható felosztást.

Állítjuk, a piros és a zöld területek aránya éppen az n-edik háromszögszám.

Az teljesen világos, hogy a piros terület: (n�1)
2

4 . A párhuzamos szel½ok tétele
alapján az is könnyen látható, hogy a zöld háromszög alatti fehér háromszög
területe: n�1

2n . Ezen fehér háromszög és a zöld háromszög uniójának területe
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(szintén a párhuzamos szel½ok tétele alapján): n�1n+1 . Tehát a zöld terület:
n�1
n+1 �

n�1
2n . Mindazonáltal

(n�1)2
4

n�1
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n�1
2n

=
n(n+ 1)

2
= 1 + 2 + � � �+ n

Ezzel az állításunkat bebizonyítottuk.

Végezetül nem hagyjuk említés nélkül, hogy három darab háromjegy½u sudar-
szám az Újszövetségben explicit módon szerepel. A Fenevad háromszögszáma:
666, Szent Péteré: 153, Szent Pálé: 276. Érdekes, hogy mindhárom osztható
3-mal. Az eddig ismert tökéletes számok is mind háromszögszámok: 6, 28, 496,
8128, 33550336, 8589869056, 137438691328, 2305843008139952128, � � � . (Egy
pozitív egész szám akkor tökéletes, ha éppen az összege a saját pozitív osztóinak,
önmagát természetesen kihagyva, mint például 1+2+4+7+14 = 28.) Érdekes,
hogy a tökéletes számok milyen gyakran végz½odnek 28-ra 10-es számrendszerben.
Márpedig 10 is háromszögszám. Nagyon nehéz kérdés, hogy vajon miért páros
minden tökéletes szám. Úgyszintén nehéz: Vajon végtelen sok páros sudar szám
tökéletes-e?
Legeslegvégezetül megemlítjük, hogy két egymásutáni háromszögszám összege

egy négyzetszám. Gauss bizonyította 19 évesen, hogy minden nemnegativ egész
három darab háromszögszám összege (a nullát is háromszögszámnak tekintve).
Így kódolta magának:

num = �+�+�

A jelen dolgozat dátuma 2025-02-25. Márpedig
p
2025 = 45 és

p
0225 = 15,

mindegyik sudar szám, és az egyik háromszorosa a másiknak.
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