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Mott6: suddr jegenyefa, foldre hajlik az dga (népdal)

Az n-edik hdaromszogszdm: 1+ 2+ --- + n. Két évszdzaddal ezelétt Gyodry
Sdandor (1795-1870) a sudar szam elnevést adta az ilyen szdmoknak. Megeértjiik
az elnevezéseket, ha igy irjuk fel a szdmokat:
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Megemlitjiik még, hogy Nyiry Istvan (1776-1838) a haromszogszamoknak, a
négyzetszamoknak, az otszogszdmoknak stb a szegletes szdamok elnevezést adta
(latinul: numerus figuralis). Visszatérve Gy6ry Sdandorhoz: 6 a binomidlis
tételt kétszaki oktatmdnynak hivta. Mdarmost az n-edik hdromszogszdam ugy
is értelmezhetd, mint az (1+ )"+ binomhatvany kifejtésében 22 egyiitthatéja,
azaz a "négyzetes" tag egyiitthatéja egy "hdromszog"-szam.

Itt most egy 1Gj meghatédrozdsat adjuk a hdaromszogszémoknak egy geometriai
négyzet felosztdsdbol kiindulva. Adott n > 3 egész szdmra tekintsiik egy (n —
1) x (n—1) méretii négyzetet, és a két atlgjaval osszuk négy egyenld részre. Aztdn
az egyik oldalon az egyik saroktél mérjiink le 1 illetve 2 egységnyi tdvolsagot, és
tovabbi hdarom-négy egyenes behizédsaval készitsiik az dbran ldthato felosztést.

Allitjuk, a piros és a zold teriiletek ardnya éppen az n-edik haromszogszam.
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Az teljesen vildgos, hogy a piros teriilet: (”;1) . A parhuzamos szel6k tétele

alapjan az is kénnyen lathaté, hogy a zold hdromszog alatti fehér haromszog
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teriilete: “5=. Ezen fehér haromszog és a zold haromszog unidjanak teriilete







(szintén a parhuzamos szelSk tétele alapjan): Z—ﬁ Tehét a zold teriilet: % -
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Ezzel az éallitdsunkat bebizonyitottuk.

Végezetiil nem hagyjuk emlités nélkiil, hogy harom darab hdromjegyti sudar-
szam az Ujszovetségben explicit médon szerepel. A Fenevad héromszogszama:
666, Szent Péteré: 153, Szent Pdlé: 276. Erdekes, hogy mindharom oszthaté
3-mal. Az eddig ismert tokéletes szamok is mind haromszogszamok: 6, 28, 496,
8128, 33550336, 8589869056, 137438691328, 2305843008139952128, ---. (Egy
pozitiv egész szam akkor tokéletes, ha éppen az dsszege a sajat pozitiv osztéinak,
onmagat természetesen kihagyva, mint példaul 1+244+7+14 = 28.) Erdekes,
hogy a tokéletes szdmok milyen gyakran végzodnek 28-ra 10-es szamrendszerben.
Miérpedig 10 is hdromszogszdm. Nagyon nehéz kérdés, hogy vajon miért paros
minden tokéletes szam. Ugyszintén nehéz: Vajon végtelen sok paros sudar szém
tokéletes-e?

Legeslegvégezetiil megemlitjiik, hogy két egymdsutdni hdromszogszam osszege
egy négyzetszém. Gauss bizonyitotta 19 évesen, hogy minden nemnegativ egész
harom darab hdromszogszam sszege (a nulldt is hdromszoégszéamnak tekintve).
gy kédolta maggnak:

nim=A+A+A

A jelen dolgozat ddtuma 2025-02-25. Mdrpedig /2025 = 45 és /0225 = 15,
mindegyik sudar szdm, és az egyik haromszorosa a mésiknak.
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