Allftas: n =0, 1,2, ... esetén

n?(n +1)2

134224334+ .. +nd= 1

; 4 Mivel — n(ntl)
Megjegyzés: Mivel ismerten 1 +2+3+ ... +n=—5—

igy is frhato:

, ezért a fenti allitas

P+28 433+ 4+nP=14+2+3+...4+n)

Bizonyitds: n = 0 esetén a bal oldalon iires tsszeg éll, aminek az értéke 0.
A jobb oldal is nyilvén 0.

Teljes indukciéval bizonyitunk. Ha n-r6l (n + 1)-re tériink at, akkor a bal
oldal novekedése: (n+1)3. Azt kell megmutatnunk, hogy a jobb oldal névekedése
is ennyi. A jobb oldal novekedését az a® —b? = (a — b)(a + b) képlet alapjan igy
irhatjuk:

(1+243+..+n+n+1)2 - (1+2+3+...+n)?
=n+1)2-1+2+3+...4n)+n+1)

:(n+1)(2.”(”2“)

=(n+1)3

+n+1> =(n+1)(n+1)?

Kérdés: Ha abc = 18, akkor mennyi lehet a2 + b? 4 ¢ minimuma?
Megoldds: Mivel abc = 18, ezért a?b?c? = 182. Igy a?,b?, ¢® mértani kozepe
legaldbbv/182. A szamtani kozép is legaldbb annyi, azaz

2 2 2
% > /182

Tehdt
A+ b2+ >3- V182 = /8748 ~ 20.6

Egyenldség akkor és csak akkor, ha a? = b? = ¢ = V/182, azaz ha a, b, ¢ kozott
vagy 1 vagy 3 darab pozitiv szdm van, és |a| = |b] = |c| = V/18.



