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Egervary Jené — a BME vildghirii professzora — halédldanak 50. évfor-
duléjdra ezekben a napokban megemlékezés szervezodik. Erre késziilve akadtam
a ,Kalmdrium 2"-ben [2] Hajés Gyorgy soraira Kalmér Laszlohoz [1]:

Egervary emlitett multkor jo versenypélddanak vald feladatot. Az 6 engedelmé-
vel propozicioként kézlom: Eqy kort érint két kor (mindkettd kivilrdl, vagy egyik
sem). Az elsé kor sugara a masik kelto sugardnak szamtani kozepe. Bizonyi-
tandd, hogy a két érintési pont tdvolsdga meroleges a két érintd kor centrdlisdra.

Mivel a feladat szovegét nem értettem, irtam Szabé Péter Gabor kollégénak,
hogy nyomdahibat sejtek. Hidnyozna valami? [3].

A nyomdai kozlés pontos volt, de az eredeti levél egy athizott részt is tar-
talmazott, segitett ki a kolléga [3] (ldsd a jelen cikk mdsodik oldaldn).

Sajnos hidba fejtettem meg az dthdzott részt: ,és a két érintd kor kozéppon-
tja egyenesére merdleges egyenes” , nem lett a feladat vildgos. Ha a merdlegességet
pérhuzamossdgra cseréljiik, akkor sem lesz igaz az allitds. A ténylegesen kit{izott
versenyfeladatok kozott sem taldltam hasonlé allitdsra.

Kollégakndl érdeklédtem, hogy emlékeznek-e hasonlé feladatra. Nem sikeriilt
ilyenre akadni. Magam alltam neki a hosszas probalkozasnak, és végiil a feladat
alabbi atjavitdsdt vélem elfogadhatonak:

Egy kort érint két kor (mindkettd kivilrol). Az elsd kor sugara a masik ketté
sugardnak szdmtani kozepe. Bizonyitandd, hogy a két érintési pont alkotta hir
egyenesének tivolsiga az elsdé kor kozéppontjatol megegyezik a két érintd
kér kézéppontja szakaszanak felezépontjatol vett tavolsaggal (azaz az
elso kozéppontnak a hirtél mért tavolsiga megegyezik a masik két
kozéppont dtlagos tdvolsdgdval).

A feladat ezen véltozatdnak most egy magam &ltal kredlt bizonyitdsdt is
kozlom:

Bizonyitas: Vektorosan az elsé kor kozéppontja legyen az origd, a két érin-
tési pont pedig 2a illetve 2b. Ekkor a hur tavolsdga az origétdl: |a + b|. A
két érintd kor kozéppontja valamely 1-nél kisebb abszolit értekil t-re: (4 — 2t)a
illetve (4 4 2t)b. A centrélison a szakaszkozéppont:

(4—2t)a + (4 + 2t)b
2

=2(a+b) —t(a—b)

Mivel a hir kozéppontja a + b, és ez, mint vektor, mer6leges a hirra, ezért a
centrélison a szakaszkozéppont tavolsdga a hurtol éppen |a + b|-vel kevesebb,
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mint a centrédlison a szakaszkozéppontnak (mint vektornak) az a + b egyenesére
es6 vetiilet-hossza, mely utébbi:
(a+0b)(2(a+0b) —t(a—Db))
|a + b]

De itt a szdmlélé
(a+0b) (2(a+b) —ta—b)) =2(a+b)* — t(a® — b*) = 2(a + b)?

mert nyilvan a® = b2, az elsé korrel koncentrikus, fele akkora sugard kiron fekvé
a és b pontokrol 1évén szé. A bizonyitds kész, hiszen

2(a + b)?

—la+b=|atb
PR |a 4+ b| = |a + b

Hivatkozasok:

1. Hajos Gyorgy levele Kalmar Laszlonak 1948 6szén (1dsd [2]).

2. Szabé Péter Gabor: Kalmdrium I1., Kalmér Lészlé levelezése magyar
matematikusokkal (Aczél Janos, Feny6 Istvan, Gyires Béla, Hajos Gyorgy, La-
katos Imre, Lazdr Dezs6 stb) , Szeged, 2008. Polygon kiadé.

— http://www.sulinet.hu/tart/fcikk/Kca/0/33642/1#a

3. Email-viltds Szabé Péter Gébor és Hujter Mihaly kozott, 2008. oktéber.

Kiegészités: A fenti kézirat elkészitése utdni napon kaptam G. Horvath Akostél
egy emailt, melyben a kovetkezd értelmezést adja:



Az eredeti feladat akkor j6, ha mindkét kor beliilrdl érint, azaz

Egy kort érint két kor (a kisebbik belilrol érint, a nagyobbikat az elsé beliil-
10l érinti). Az elsé kér sugara a mdsik kettd sugardnak szamtani kézepe. Bi-
zonyitandd, hogy a két érintési pont tdvolsagdnak egyenese meroleges a két érintod
kor centralisdra (kézéppontjukat dsszekitd egyenesre).

A megoldds ekkor egyszeriien adédik, mert a kézéppontok altal meghataro-
zott haromszog egyenlészéri. Ennek alapja a centrilis egyenes, a szdrak kozos
cstcsdbdl indulé szogfelezd pedig parhuzamos az érintési pontokat 6sszekotd
szakasszal.



