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2. gyakorlat

. Szamoljuk 6ssze hany kiilonbozd Hamilton-kor van G,-ben, ha:

a) G, az n cstcsu teljes graf (K,), ahol n > 3;
b) G,,-et igy kapjuk, hogy K,,-bdl elhagyunk egy élet, ahol n > 4;

. Szinezziik ki az aldbbi grafokat a lehet6 legkevesebb szinnel!

Egy G egyszer( grafban 2014 csucsot leszdmitva minden cstcs foka legfeljebb 2013. Bizonyitsuk be, hogy
x(G) < 2014!

. A G graf csicsai legyenek a sakktdbla mez&i. Két cstics szomszédos, hogyha a megfelel mezdk egy 1épésben

elérhetSek egymdsbdl huszdrral (bastydval). Mutassuk meg, hogy x(G) = w(G)!

G cstcsai a (8 x 8-as) sakktdbla mezdi, ahol két cstics szomszédos, ha egy kirdlynak pontosan két 1€pés kell,
hogy az egyikbdl eljusson a masikba. Hatdrozzuk meg x(G)-t! Mi a helyzet, ha a szomszédsag feltételét tgy
mddositjuk, hogy legaldbb két 1€pés kelljen?

. Legyenek F és G tetszGleges egyszerl grafok, diszjunkt csicshalmazon, majd készitsiik el H-t ugy, hogy

F 6sszes csucsét osszekotjik G sszes csiicsdval. Bizonyitsuk be, hogy w(H) = w(F) + w(G), illetve
X(H) = x(F) + x(G).

. Legkevesebb hdny élet kell torolni az aldbbi grafbdl, hogy péros grafot kapjunk?

. Hatérozzuk meg az 9sszes olyan 10 csidcsi egyszerli G grafot, amelyre x(G) = 2, de barhogyan hiizunk be

egy Uj élet, az igy kapott G’ grifra x(G') > 2!

Egy sakktablan 7 huszar all gy, hogy mindegyik legaldbb két masikat tud iitni. Mutassuk meg, hogy biztosan
van koztiik olyan, amelyik hdrom maésikat is tud iitni!

Mutassuk meg, hogy egy egyszerd, e éli G grafrae > (X (2G )) !
Mutassuk meg, hogy egy 4 szinnel jol szinezhet6 graf eldall két paros grafnak az unidjaként!

Legyenek Gy = (V, Ey), Go = (V, Es) tetsz8leges véges grafok, tovabbd G = (V, Ey | E»). Bizonyitsuk,
hogy x(G) < x(G1) x(Ga2).

Tekintsiik a sik egyeneseinek egy véges halmazat. Igazoljuk, hogy az igy keletkezett siktartomdnyok sakktab-
laszertien kiszinezhet&ek (azaz kiilonbozd szintiek azok, amelyeket egy egyenes egy szakasza vélaszt el).

Bizonyitsuk be, hogy minden egyszerli G grafnak van egy olyan részgréfja, amiben minden cstcs foka leg-
alabb x(G) — 1.

Hazi feladat

. Legyen G tetszbleges n csticst egyszerii graf. Igazold, hogy x(G)- x(G) > n (G jelenti G komplementer

gréfjat).

Bizonyitsd be, hogy ha egy Osszefiiggs, egyszerli G graf nem reguldris, akkor x(G) < A(G) (A az adott
grafban el&fordulé legnagyobb fokszamot jeloli; egy graf reguldris, ha az 6sszes csicsanak ugyanaz a foka).



