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8. gyakorlat
1. Péter a XXI. szazadban sziiletett, éppen nagyapja 53. sziiletésnapjan. Kettejiik sziiletési évszamai nem relativ
primek. Hany éves Péter?
2. Mely pozitiv egészeknek van ugyanannyi paros oszt6ja, mint ahdny paratlan?
3. Bizonyitsd be, hogy a ${74% tort semmilyen nemnegativ egész n-re sem egyszerdGsithetd.
4. Melyik az a legkisebb 3-mal oszthaté szam, melynek 15 oszt6ja van?
5. a) Egy perzsa sahnak 100 felesége van, és a borténében is épp 100 rab sinylddik, 1-t61 100-ig szdmozott cel-
lakban. A celldk zdrjai ,,kétdllasiak™: ha egyet forditanak rajtuk, a bezart ajté kinyilik, a nyitott ajt6 bezarddik.
A sah sziiletésnapjan a 100 feleség mindegyike végigvonul a bortonon, és mindegyik atfordit néhany zarat,
mégpedig ugy, hogy a k. feleség minden k. zaron pontosan egyet fordit. Miutan mind a 100 feleség végig-
ment, a nyitott ajtaju celldkban 1évd rabok kiszabadulnak. Milyen sorszamu cellakban laknak a szerencsések?
b) A sah kovetkezd sziiletésnapjén a feleségek rosszalkodnak, és igy most a k. feleség minden k. zaron pon-
tosan k-t fordit. Ebben az évben mely celldban laké rabok szabadulnak ki?
6. Melyek azok a p primszamok, melyekre
a) p+ 10 és p + 14 is prim?
b) p? + 2 is prim?
c¢) p? + 4 és p? + 6 is prim?
7. Ha 10839-et és 11863-at elosztjuk ugyanazzal a haromjegyli szdmmal, akkor ugyanazt a maradékot kapjuk.
Mi ez a maradék?
8. Hany olyan haromjegyti szdm van, mely osztéinak szdma oszthat6 11-gyel?
9. Egy n pozitiv egész szamrdl tudjuk, hogy osztéinak szdma p, ahol p primszam. Allapitsuk meg, hogy az ezen
p darab o0szt6bdl alkothaté Osszes szampar koziil hany lesz relativ prim.
10. Legyenek n és k pozitiv egészek, melyekre k < n. Mi a legnagyobb kozos osztjaaz n!+ k ésaz (n+1)!+k
szdmoknak?
11. Bizonyitsd be, hogyha 2™ — 1 prim, akkor n is prim.
12. Mely természetes szimoknak van olyan tobbszorose, melynek tizes szdmrendszerbeli alakja csak a 0 és 1
szamjegyeket tartalmazza?
o Hazi feladat
1. Bizonyitsd be, hogy a 415821152 tort semmilyen nemnegativ egész n-re sem egyszeriisithetd.
2. Van olyan p primszdm, amire p* + 4 is prim?



