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. Legyen egy csoport elemi a, b és ¢ elemei az e egységelemtd] kiilonbozdek, tovabba a® = b° = ¢ = e.

Lassuk be, hogy G-nek legaldbb 100 eleme van.

Tartalmaz-e az S5 szimmetrikus csoport a 7 elemi ciklikus csoporttal izomorf részcsoportot?

3. Legyenek H és K egy G csoport olyan részcsoportjai, hogy (|H|, |K|) = 1 (vagyis a H és K részcsoport
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rendjének legangyobb kozos osztdja 1). Mutassuk meg, hogy ekkor H N K = {e}, ahol e a G csoport
egységeleme.

Legyen G = {1,5,7,11}, a miivelet pedig a mod 12 szorzds. Csoport-e G? Ciklikus-e G?
Legyen G egy 2001 rendii csoport és g egy 23-adrendii eleme. Hatdrozzuk meg g2 rendjét!
Igazoljuk, hogyha G 100-adrendii csoport és g?° # e # ¢°° valamely g € G-re, akkor G' Abel-csoport.

Bizonyitsuk be, hogy ha a G csoport rendje 55, akkor minden g elemére teljesiil, hogy a g és a ¢® elemek
rendje azonos.

Irjuk fel C4¢ (10 rendii ciklikus csoport) Cy szerinti mellékosztalyait!
[rjuk fel a D,,, diédecsoport szorzési szabalyt!

Tegyiik fel, hogy egy G csoportnak H egy részcsoportja, A pedig egy részhalmaza. Dontsiik el az alabbi
allitasok mindegyikér6l, hogy biztosan igaz, biztosan hamis, vagy lehet igaz és hamis is!
(1) |gA| = |A], @) hH = H, (3) ghH = gH, (4) hgH = gH

Igazoljuk, hogy egy csoport két tetsz6leges részcsoportjanak a metszete is részcsoport.
Igazoljuk, hogy egy csoport nem allhat el6 mint két valédi részcsoportjanak unija!

Mik a részcsoportjai az n rendd ciklikus csoportnak? Bizonyitsuk be, hogy ciklikus csoport részcsoportja is
ciklikus!

Hazi feladat

. Hany részcsoportja van a 15 rendd ciklikus csoportnak?

Van-e olyan 20-elem{i csoport, melynek (a) van 5-6drendi eleme, de nincs 20-adrendi eleme, ill. (b) van
20-adrendd eleme, de nincs 5-6drendi eleme?



