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. Mekkora maradékot ad n-nel osztva 1¥ + 2% + ... + (n — 1)¥, ha k > 0
paratlan?

. Legyen A azon valos szamok halmaza amelyek elGallnak egész egyiitthatos
polinomok gyokeként. Bizonyitsuk be, hogy |A| = |N]!

. Adott a sikban n paronként nem-parhuzamos egyenes tgy, hogy barmely
metszésponton legaldbb harom egyenes is atmegy. Bizonyitsuk be, hogy
az Osszes egyenes egyetlen ponton megy keresztiil!

. Egy korvonalon elhelyeziink n pontot, és mindegyiket mindegyikkel egy
szakasz altal 6sszekotjiik. Legalabb és legfeljebb hany részre osztjak ezek
a szakaszok a korlapot?

. Bizonyitsuk be, hogy (a szokasos topologiaban) R valodi (nem R és nem
tires) részhalmaza nem lehet egyszerre nyilt és zart!

. Adott egy graf aminek csicsain valos sulyok vannak (minden csicsra egy
valos szam van irva). Egy lépésben két éllel 6sszekotott csucspar sulyait
kicserélhetjiik a két suly atlagara. Azt szeretnénk elérni, hogy minden
csticsnak ugyanakkora legyen a stlya.

e Bizonyitsuk be, hogy minden 0Osszefliggé graf minden sulyozasara
minden 0 < e esetén véges sok lépéssel elérhets, hogy barmely két
csuicsra irt szam kiilonbsége legfeljebb e legyen!

Egy grafot akkor neveziink jonak, hogy ha véges sok 1épéssel elérhets az
is, hogy minden cstcsnak ugyanakkora legyen a stlya.

e Bizonyitsuk be, hogy az n cstcsu ut nem jo! (n pont van sorban és
mindegyik csak az elStte és az utana kovetkezovel van Osszekotve)

e Bizonyitsuk be, hogy az n agu csillag nem jo! (n + 1 pont van, és
mindegyik csak az elsével van sszekotve)

e Bizonyitsuk be, hogy az Osszes olyan graf aminél a csticsok szama
nem ketts hatvany, nem jo!

e Mutassunk végtelen sok jo grafot!



