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. Bizonyitsuk be, hogy egy egész egyiitthatés polinomnak nem lehet egész
gyoke, hogy ha p(1) is és p(0) is paros!

. Keeessiik meg az 0sszes olyan valos egyiitthatos polinomot amire
p(a)p(22® = 1) = p(2)p(2z — 1)

. Bizonyitsuk be, hogy tetsz6leges a € R esetén

lim n**(vVn?*4+1—-n*)" =0

n—o0

. Legyen f egy a sikon értelmezett valos szam értéki fiiggvény amire tudjuk,
hogy minden téglalap cstcsaira f(A)+f(B)+f(C)+f(D) = 0, kévetkezik-
e ebbdl, hogy f(x) minden x-re nulla? Kovetkezik-e akkor is hogy ha csak
minden négyzet csucsaira tudjuk ezt?

. Egy n x n-es sakktabla négy sarkat eltavolitottuk. Milyen n esetén fedhets
le a maradék, L alakt domindkkal? (4 mezét foglal el egy ilyen domino
és a dominokat lehet forgatni és tiikrozni is)

. Vannak tojasaink, amik olyanok, hogy van egy kritikus magasséig, ha an-
nal magasabbrol dobom le eltorik, de ha alacsonyabbrol, akkor egyéltalan
nem sériil. Adott egy végtelen magas épiilet, van ¢ tojasunk és d dobési
lehetGségiink de nem tudjuk, hogy pontosan milyen magasrol tornek a
tojasok. Jelolje f(t,d) azt a magassagot, amire igaz az, hogy ha valaki
elarulja, hogy a tojasok f(t,d) magassdgban mar biztosan eltérnek, akkor
van is olyan stratégidnk ¢ tojassal és d dobassal, hogy biztosan meg tudjuk
hatarozni, hogy pontosan melyik két emelet kozott kezdenek el eltérni a
tojasok. Bizonyitsuk be, hogy ha t < d akkor

f(t,d>=2§(d;1) T (df) _1

és adjuk is meg a stratégiat amivel a tojasokat érdemes dobéalni!



